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BIAO DUC & PAO TAO KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025
PE THI CHINH THUC MON TOAN

MA DE 101

,—m_‘ﬁ
j Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phit dé

TOAN TU TAM

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ (xem hinh ve). A

Phat bi€éu nao sau day la dung? /,'\
RN - JEN BI Il Cl

A. BA+A'C'=BC'.

B. BA+AC'=CB'.

C. BA+A'C'=BC. SO

D. BA+A'C'=A'A.

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' (xem hinh veé).

Puong thang AB song song véi mat phang nao sau day?

A. (CC'A'A).

B. (BBC'C).

C. (ABCD).

D. (AA'D'D).

Mot nguoi chia thoi lwong (don vi: gidy) thuc hién cac cudc goi dién thoai ctia minh trong

mot tuan thanh sau nhém va lap bang tan sd ghép nhdm nhu sau.

Nhém [0;40) [40;80) | [80;120) | [120;160) | [160;200) | [200;240)
Tian s6 | 1 10 6 8 4 1

T phan vi thit ba Q, (don vi: gidy) ctia mau sd liéu ghép nhém trén bang

A. 145. B. 140. C. 135. D. 130.

Trong khong gian Oxyz, cho duong thang (d): x—3_y _+52 =Z _1. Vecto nao sau day la
mot vecto chi phuong ctia duong thang (d ) ?

A. 7=(452). B. 5=(3,-21). C.9=(321). D. 9=(4,-5;2).

Ho nguyén ham ctia ham s8 f(x)=x" la

A. %x3+C. B. 2x°+C. C. 3x°+C. D.%x3+C.

Cho cap s6 cong (un) 6 u, =4 va cong sai d =-3. Gia tri ctia u, bang
A. 16. B. 19. C. 8. D. -11.
Tap nghiém ctia phuwong trinh sinx =0.

A.S:{%+kwlkeZ}. B. S={k2rlkeZ)}.

C.S:{g+k2wlkeZ}. D. S={krlkeZ}.
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ong mat phéng vdi hé toa do Oxy, dién tich S cua hinh phéng gi6i han boi d6 thi cua
ham s§ y=2x-3, truc hoanh va hai duong thang x=1, x=2 duoc xac dinh bang cong

thirc

A. 5=7rﬁ2x—3\dx. B. S=ﬁ2x—3\dx.
1 1

C. S:wi(Zx—B)zdx. D.S= i(Zx—3)dx.
1 1

» Cau 9. Trong khong gian Oxyz, mit phang di qua diém A(Z;l; —4) nhan 7= (3; 2; —1) lam mot
vecto phap tuyén cé phuong trinh la
A. 3(x-2)+2(y-1)—(z+4)=0. B. 2(x+3)+(y+2)-4(z—-1)=0
C. 3(x+2)+2(y+1)—(z—4)=0. D. 2(x—3)+(y—2)-4(z+1)=0.
» Cau 10.Nghiém ctia phuong trinh log, (2x-1)=2 1a
7 5

A . x=—. B. x=—. C. x=5. D. x=4.
2 2
R \ ~ ax+b . .
» Cau 11.Cho ham so6 y= (ac;tO,ad—bc;tO) c60 d6 thi nhu hinh Ui
cx+d

dudi. Puong tiém can diing ctia d6 thi ham s6 da cho c6 phuong J

trinh 1a 2/_

A y=2. /l _
-1{/ |O x

B. x=-1.

C.y=-1

D. x=2.

» Cau 12.Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc véi mat phang (ABC ), tam giac ABC vuong tai

A va SA=3, AB=4, AC =5. Thé tich ctia khéi chép S.ABC béng
A. 30. B. 20. C. 60 D. 10.

B. Cdu hoi — Tra loi ding/sai
» Cau 1. Cho ham s6 f(x) =x°—12x-8. Khi dé:
Ménh dé Pung | Sai

(a) | Ham s6 da cho c6 dao ham 1a f’(x) =3x*-12

(b) | Phuong trinh f ’(x) =0 co tap nghiém la S = {2}

© | f(2)=24
(d) | Gia tri 16n nhat cia ham s f (x) trén doan [—3; 3] bﬁmg 24

» Cau 2. D61 véi nganh nuodi trong thuy san, viéc kiém soat luong thudc ton dw trong nudce 1a mot
nhiém vy quan trong nham d4p tng céc tiéu chudn an toan vé mdi treong. Khi nghién
cttu mot loai thudc tri bénh trong nudi trong thiy san, ngwoi ta st dung thudc dé mot lan
va theo doi nong dd thudc ton du trong nude ké tir luc st dung thude. Két qua cho thay
nong do thudc y(t) (don vi: mg/lit) ton du trong nudc tai thoi diém ¢ ngay (¢ >0) ké tr

lic st dung thudc, thoa man y(t)>0 va y'(t)=ky(t) (t20), trong d6 k 1a hang s6 khéc

» TOAN TU TAM - 0901.837.432




» Cau 3.

» Cau 4.
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C. Cau hoi — Tra loi ngan

DE THI TOT NGHIEP TRUNG HOC PHO THONG — NAM 2025

ong. Do nong do thudc ton du trong nudc tai thoi diém t =6 (ngay); =12 (ngay) nhan
duoc két qua Ian luot 1a 2 mg/lit; 1 mg/lit. Cho biét y(t)=e " (+20). Khi dé:

Ménh dé Pung | Sai
(@) | g(t)=kt+C(t=0) v6i C la mot hang s8 xéc dinh
In2
(b) | k=—=
6
() | C=2In2

Nong d6 thudce ton du trong nudc tai thoi diém ¢ = 25 (ngay) ké tr luc sk
dung thudc 16n hon 0, 25 mg/lit
M6 hinh toan hoc sau day duoc sit dung trong quan sat chuyén dong ctia mot vat. Trong

(d)

khong gian cho hé truc toa do Oxyz cé f; ;,I_é Ian luwot la cac vecto don vi trén céc truc
Ox,0y,0z va do dai cua moi vecto don vi do béng 1 mét. Cho hai diém A va B, trong
do diém A cd toa dd la (5 :5; O) . Mot vat (coi nhu mét hat) chuyén dong thrfmg vdi toc o
phu thudc thoi gian ¢ (gidy) theo cong thic v(t) = Bt +300 (m/gidy), trong d6 § 1a hang
s0 duwong va 0<t<6. O thoi diém ban dau (t = O) , vat di qua A vdi t6c d6 300 m/giay va
huwdng téi B. Sau 2 giay k€ ti thoi diém ban dau, vat di dugc quang duong 604m. Goi
U= (a ;b ;c) la vecto cung hudng véi vecto AB. Biét rang ‘ii‘ =1 va goc gitta vecto i lan

lwot véi céc vecto i; ;,l_c' c6 s6 do twong ting bang 60°,60°,45°. Khi d6:

Ménh dé Pung | Sai
(a) | a=cos60°
. . 2 . x=5 y-5 z
(b) | Phwong trinh dwong thang AB la T -1 3
(0| =2
@ Gia st sau 5 gidy ké tir thoi di€m ban dau, vat dén diém B(x,;y,;z, ).
Khi d6 x, > 768

Mot phan mém nhan dang tin nhin quang cao trén dién thoai bgmg cach dwa theo ttr khoa
dé danh dau mot s8 tin nhan duoc giri dén. Qua mot thoi gian dai st dung, ngudi ta thay
rang trong sd tat c cac tin nhan gtti dén, c6 15% s tin nhan bi ddnh ddu. Trong s6 cac tin
nhan bi danh ddu, c6 10% s8 tin nhan khdng phai 1a quang céo. Trong s cac tin nhan
khong bi danh dau, c6 5% s& tin nhan 1a quang cao.

Chon nggu nhién mdt tin nhin dwoc gui dén dién thoai. Khi d¢6:
Ménh dé

Pang | Sai

(a) | X4c suat &€ tin nhan d6 khong bi danh d&u bang 0,85

X4c sudt dé tin nhan d6 khong phai la quang cdo, biét rang né khong bi

(b) danh dau, b?mg 0,95

(c) | Xac suat dé tin nhan d6 khong phai la quang cdo bang 0,85

X4c sudt dé tin nhan &6 khong bi danh d&u, biét rang né khong phai la

(d) quang cao, 16n hon 0,95




» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.
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an Nam tham gia cudc thi giai mot mat thu. Theo quy tic cta

cugc thi, nguoi choi can chon ra sau s6 ti tap hop 4

S ={11;12;13,14;15;16;17;18;19} va x€p mdi s§ vao ding mot vi tri /\
trong sau vi tri A, B,C,M,N,P nhu hinh bén duoi. M P
Mat thu sé duoc giai néu cac bd ba s6 xuat hién 6 nhitng bo ba vi / \
tri (A,M,B); (B,N,C); (C,P,A) tao thanh cdc cap s6 cdng theo v ¢

thit tw d6. Ban Nam chon ngau nhién sau s0 trong tap S va x€p ngau nhién vao cac vi tri
yéu cau. Goi xac suat d€ ban Nam giai dwgc mat thu ¢ lan chon va xép do6 1a a. Gia tri cua

1 bang bao nhiéu?
a

vTréloi: | | | | ]
Néu mot doanh nghiép san xuat x san pham trong mot thang (x e N'; 1<x<4500) thi
doanh thu nhan dwgc khi ban hét s6 san phdm dé 1a F (x) =-0,01x* +300x (nghin dong),

trong khi chi phi san xudt binh quan cho mdi san pham la G(x) :@+ZOO (nghin
x

dong). Gia str s6 san phdm san xuét ra luén duoc ban hét. Trong mot thang, doanh nghiép
d6 can san xuat it nhat bao nhiéu san pham dé 1oi nhuéan thu duoc1én hon 100 triéu dong?

vTraloi: | | | | ]
b€ gay quy tir thién, cau lac bo thién nguyén cia mot truong THPT t6 chirc hoat dong
ban hang v6i hai mét hang 1a nuwde chanh va khoai chién. Cau lac b thiét ké hai thye don.
Thuee don 1 ¢6 gia 30 nghin dong, bao gom hai cdc nwdc chanh va mot tai khoai chién.
Thuc don 2 ¢6 gia 50 nghin dong, bao gém ba cdc nuwde chanh va hai tai khoai chién. Biét
réng cau lac bd chi lam dwoc khdng qua 165 c6c nwde chanh va 100 tai khoai chién. S6 tién
16n nhat ma cau lac bo c6 thé nhan dugc sau khi ban hét hang bang bao nhiéu nghin dong?

v Tréloi: | | |

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi véi ABC =60° va AB=2. Biét rang
hinh chiéu vuéng géc ctia S trén mat phang (ABCD) la trong tam H cta tam gidc ABC

va SH =4/3. Khoang cach gitta hai duong thang AC va SD béang bao nhiéu (khong lam

tron két qua cdc phép tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin tram)?
vTraloi: | | | | ]

C6 bdn ngén (trong mot gia dé€ sach) duoc danh s6 thit tw 1, 2, 3, 4 va bay quyén sach khac

nhau. Ban An x&p hét bay quyén sdch néi trén vao bdn ngén dé sao cho mdi ngan c6 it
nhat mot quyén sach va cac quyén sach duoc xép thang dimg thanh mot hang ngang véi
gdy sach quay ra ngoai & mdi ngan. Khi da xép xong bay quyén séach, hai cach xép ctia ban
An dwgc goi la giong nhau néu chung thoa man dong thoi hai diéu kién sau day:

* Vi titng ngdn, s6 lugng quyeén sach ¢ ngan do la nhu nhau trong ca hai cach xép;

» Vi tling ngan, thi tu ti trai sang phai ctia cac quyén sach duoc xép la nhu nhau trong
ca hai cach xép.

. \ N A A A ’ 2 P . » T M PN

Goi T 1a so cach xép do6i mot khac nhau cua ban An. Gid tri cua 100 bang bao nhiéu?

v Trd 1oi: |
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e dat dwoc mot vat trang tri trén mat ban, nguoi ta thiét k€ mot chan d€ nhu sau: 1dy mot
khoi gS c6 dang khéi chop cut t giac déu véi do dai hai canh day Tan luot béng 7,4cm va
10,4cm, bé day ctia khdi gd bang 1,5cm. Sau d6 khoét bo di mot phan ctia khéi gd sao cho
phan d6 c6 dang vat thé H, & d6 H nhan duwoc bang cach cit khdi ciu ban kinh 5,8cm
bdi mot mat phrfmg cit ma mit cit 1a hinh tron ban kinh 3,5cm (xem hinh vé).

Y/

-

\
; . N
7.4cem ST s~

.

10,4 em

Thé tich ctia khéi chan dé bang bao nhiéu centimet khéi (khong lam tron két qud cdc phép
tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phian muwoi).

vTraloi: | | | | ]

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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PE THI CHINH THUC

» Cau 1. Trong mat phéng voi hé toa do Oxy, dién tich S ctia hinh phéng gidi han boi do6 thi ham

s0 y =2x+1, truc hoanh va hai duong théng x=1, x=2 duoc xac dinh bz‘ing cOng thirc
2 2 2 2
A.S=r[(2x+1)dx. B.S=[(2c+1) dx. C. S=r[(2r+1) dx. D.S=[(2x+1)dx.
1 1 1 1

» Cau 2. Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, mat phéng di qua gbc toa do va nhan 7= (—1; 0; 3)

AO DUC & PAO TAO

KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025

Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phit dé

MON TpAN

MA DE 102

lam mot vec to phép tuyén c6 phuong trinh tong quét la

A. —x+3y=0. B. —-y+3z=0.

» Cau 3. Nghiém cta phuong trinh 22 =8 la
A, x=1. B. x=§.
2

C. x=3.

» Cau 4. Ho nguyén ham cua ham sd f (x) =sinx+cosx la

A. cosx+sinx+C.

C. —cosx—sinx+C.
ax+b
cx+d

»Cau 5. Chohamss y=

C. —x+3z=0. D.

D.

B. cosx—sinx+C.
D. —cosx+sinx+C.

(ac # 0, ad —bc = 0) c6 bang biéh thién dudi day:

T |—co —2 +0o0
y - -
’ 1\ h

—-x—3z=0.

3
x=—.
2

Puong tiém can ctia diing ctia d6 thi ham s da cho c¢6 phuong trinh 1a

A y=-2. B. x=-2. C.y=1. D. x=1.
» Cau 6. Cho cdp s6 cong (un) véi u, =2 va cong sai d =3. Gid trj cia u, bang
A. 14. B. 15. C.17. D. 12.

» Cau 7. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit phang (P) :2x—4y+3z-9=0. Vecto nao

sau day la vecto phap tuyén ctia mat phang (P) ?
A. i, =(-2;4;3). B. ii, =(2;4;3).

C. i, =(2,-4;3).

» Cau 8. Mot nguoi chia thoi lugng (don vi:giay) thiee hién cac cudc goi dién thoai ciia minh trong

mot tuan thanh sdu nhom va 1ap bang tan sd ghép nhém nhu sau:

D.

i, =(2;4;-3).

30;60)

[ 60;90)

[90;120)

[120;150)

150;180)

Nh6m 0;30)
Tan s6 10

11

8

6

4

1

Tt phan vi thit ba Q, (don vi:gidy) ctia mau s6 liéu ghép nhém trén bang
A. 100. B. 95.
» Cau 9. Tap nghiém ctia phuong trinh sinx=1 la

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

C. 105.

D.

90.




A.S
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:{g+k2wlkeZ}. B.S:{%+kw|kez}.

C. S={k2nl keZ}. D. S={knl keZ}.
» Cau 10.Cho kh&i chép O.ABC c6 OA vudng géc véi mit phang (ABC ), tam giac ABC vuong tai

A va OA=2, AB=3, AC =6. Thé tich ctia khdi chép O.ABC béng

A.12.

B. 18. C.6. D. 36.

» Cau 11.Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' (xem hinh vé). Puong thang B'C’

song song voi mat phang nao sau day?

A. (BBC).
B. (ABC).

C. (ABC'). ple-

D. (A’B'C’).

» Cau 12.Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD (xem hinh ve).
Goi O la giao diém ctia AC va BD. Phat biéu nao sau day

A. SA+SB+SC+SD=4S0.

_— — —  —

B. SA+SB+SC+SD = ZSO

» Cau 1. Cho ham s& f(x):x3—27x+81. Khi do:
Ménh deé

Ding

Sai

(a)

Ham s6 da cho c6 dao ham la f(x)=3x*—27

(b)

Phuwong trinh f '(x) =0 co tapnghiém la S= {3}

(c)

f(3)=27

(d)

Gié tri nho nhét cia ham s8 f(x)trén doan [ —4;4 ] bang 27

» Cau 2. Mot pham mém nhan dang tin nhin quang cdo trén dién thoai bémg cach dwa theo ttir khda
d€ danh dau mot s tin nhin dwoc gui dén. Qua mot thoi gian dai st dung, ngwoi ta thay
rang trong s tat ca tin nhan gui dén, c6 20% sd tin nhan bi danh ddu. Trong s& cac tin
nhan bi danh dau, c6 10% s8 tin nhan khong phai quang cdo. Trong cac tin nhan khong
bi danh ddu, c6 10% s tin nhan 1a quang cdo.

Chon ngéu nhién modt tin nhin duoc gui dén dién thoai. Khi do:

Ménh dé

Dung

Sai

(a)

Xac sut dé tin nhan d6 khong bi danh d&u 1a 0,8.

(b)

Xéc sudt d€ tin nhan d6 khong phai la quang cdo, biét rang né khong
bi danh d4u, bang 0,95.

(0

X4c suat dé tin nhan d6 khong phai la quang cédo bang 0,76 .

(d)

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Xéc sudt d€ tin nhan d6 khong bi danh ddu, biét rang n6 khong phai
la quang cdo, nho hon 0,95.




» Cau 4.
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o1 voi nganh nudi trong thuy san, viéc ki€ém soat luong thudc ton dw trong nuwdce la mot
nhiém vu quan trong nham d4p tng cac tiéu chudn an toan vé moi truong. Khi nghién
cttu mot loai thudc tri bénh trong nuoi trong thuy san, nguoi ta st dung thudc d6 mot lan
va theo ddi nong d¢ thudc ton du trong nwdce ké tir ltic st dung thude. Két qua cho thdy
nong do thude y(t) (don vi: mg/lit) ton du trong nuwdc tai thoi di€ém ¢ ngay (t > O) ke tir
ltc st dung thudc, thoa man y(t) >0 va y'(t)=ky(t),(t= 0), trong d6 k 1a hang s6 khac
khong. Do nong d6 thudc ton dw trong nwdc tai cac thoi diém t=6 (ngay); t =12 (ngay)
nhan duoc két qua lan luot 1a 2 mg/lit; 1 mg/lit. Cho biét y(¢) =", (+>0). Khi do:

Ménh dé Dlng | Sai
(a) | g(t)=kt+C(t=0) véi C 1a mot hang s8 xac dinh
In2
b) | k=—"—"=
(b) 5
() | C=3In2

Nong d¢ thudc ton du trong nudc tai thoi diém t =20 (ngay) ké twe
lac stt dung thudc 16n hon 0,4 mg/lit
M6 hinh todn hoc sau day dugc sit dung trong quan sat chuyén dong ctia mot vat. Trong

(d)

- = —

khong gian cho hé toa d6 Oxyz ¢d i, ],k Ian lwot la cac vecto don vi trén cac truc Ox, Oy
, Oz va d6 dai mdi vecto don vi d6 béng 1 mét. Cho hai diém A va B, trong d6 diém A
co toa do la (6; 6; 0) . Mot vat (coi nhu la mét hat) chuyén dong théng véi tdec d6 phu thudc
thoi gian t (giay) theo cong thic v(t) = Bt +300 (m/gidy), trong d6 3 1a hang s6 duwong
va 0<t<6. O thoi diém ban d4u (+=0), vat di qua A vdi tdc dd 300 m/gidy va hudng
t6i B.Sau 2 giay ké tir thoi diém ban dau, vat di duwoc quang duong 608m. Goi i = (a; b; c)
la vecto cung hudng véi vecto AB biét rang ‘ﬁ‘ =1 va gbc gitta vecto i lan luot voi cac

- = —

vecto 1,7,k ¢ s6 do twong tiing b?mg 60°, 60°, 45°. Khi dé:
M¢énh dé Pung | Sai

(@) | a=cos60°

x—6 y-6

1 1

(b) | Phuong trinh dudng thing AB 1a %

(c) | B=3

Gia st sau 5 gidy ké tir thoi diém ban dau, vat dén diém B(xB Yy ;zB)
.Khi dé x, =781

(d)

C. Cau hoi — Tra loi ngan

» Cau 1.

» TOAN T TAM — 0901.837.432

D¢ dat duwoc mot vat trang tri trén mat ban, nguoi ta thiét k€ mot chan d€ nhu sau. Lay
mot khoi g5 c6 dang khoi chdp cut t& gidc déu voi dd dai hai canh day lan luot bf?mg
7,4cm va 10,4cm, bé day khoi gS bﬁmg 1,5¢cm . Sau d6 khoét bo di mot phan caa khoi gS
sao cho phan d6 c6 dang vat thé H, & d6 H nhan duoc bang cach cat khdi cau ban kinh
5,7 cm boi mot mat phang cat ma mat cat 1a hinh tron ban kinh 3,5¢cm (xem hinh vé)
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T.4em It el N
. .

10,4 em
Thé tich ctia khdi chan d& bang bao nhiéu centimét khdi (khong lam tron két qud cdc phép
tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin mueoi)
vTréaloi: | | | | |

» Cau 2. Néu mot doanh nghiép san xudt x san pham trong mot thang (x eN;1<x< 4500) thi

doanh thu nhan duwoc khi ban hét s6 san phdm dé la F (x) =-0,01x* +400x (nghin dong),
30000

trong khi chi phi san xudt binh quan cho mdi san phdm la G(x) = +270 (nghin

dong). Gia str s6 san phdm san xuét ra luén duwoc ban hét. Trong mot thang, doanh nghiép

d6 can san xuat it nhat bao nhiéu san pham dé€ loi nhuan thu dwoc 16n hon 100 triéu dong?
vTraloi: | | | | |

» Cau 3. Ban Nam tham gia cudc thi giai mot mat thu. Theo quy tac ctia

cuoc thi, nguoi choi can chon ra sau s6 tir tap A

S =1{21,22;23,24;25;26;27;28;29} va sp x&p mdi s5 vao diing mot / \

vi tri trong sdu vi tri A, B,C, D, M, N, P nhu hinh bén dwéi sao cho M P

mdi vi tri chi duwoc sap x&p mot s6. / \

Mat thw sé dwoc giai néu cac bd ba s6 xudt hién 6 nhitngbobavi B — N — C

tri (A,M,B); (B, N,C); (C, P,A) tao thanh cc cap s6 cong theo

thit ty d6. Ban Nam chon ngau nhién sau s6 trong tap S va xép ngau nhién vao cac vi tri
duoc yéu cau. Goi xac xudt ban Nam giai dwoc mat thuw 6 lan chon va xép dé 1a a. Gia tri

2 bang bao nhiéu?
a

vTraloi: | | | | |

» Cau 4. D€ gay quy tu thién, cau lac bd thién nguyén ctia mot truong THPT t0 chirc hoat dong
ban hang v6i hai médt hang 1a nuwde chanh va khoai chién. Cau lac b thiét ké hai thye don.

Thuc don 1 ¢6 gia 35 nghin dong, bao gom hai c6c nudc chanh va mot tai khoai chién.

Thuc don 2 ¢6 gia 55 nghin d6ng, bao gdm ba c6c nude chanh va hai tai khoai chién. Biét

rang cau lac bd chilam dwoc khdng qua 165 c6c nudc chanh va 100 tti khoai chién. S& tién

16n nhat ma cau lac b c6 thé nhan dwgc sau khi ban hét hang bf?mg bao nhiéu nghin d6ng?

v Traloi: | | ]

» Cau 5. C6bon ngan (trong mot gia d€ sach) duoc danh so thit tu 1, 2, 3, 4 va tdm quyén sach khac
nhau. Ban An x&p hét tim quyén sach néi trén vao bon ngén dé sao cho mdi ngan co it

nhat mot quyén sach va cac quyén sach dugc xép thang ding thanh mot hang ngang véi

gdy sach quay ra ngoai & mdi ngan. Khi da xép xong tdm quyén sach, hai cach xé&p cta

ban An duoc goi 1a giong nhau néu chung thdéa man dong thoi hai diéu kién sau day:
» V6i titng ngan, s6 lugng quyén sach ¢ ngan d6 la nhu nhau trong ca hai cach xép;

» TOAN T TAM — 0901.837.432
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i tling ngdn, thi tw tie trai sang phai ctia cac quyén sach duoc x€p la nhw nhau trong
ca hai cach xép.

. \ ~ 14 ~ A . A 7 ? L4 . ? T \\J * A
Goi T la s0 cach xép d6i mot khac nhau ctia ban An. Gia tri cua 500 bang bao nhiéu?

vTraloi: | | | | ]
» Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong véi AB=2. Biét rang hinh chiéu
vuodng goc cia S trén mit phang (ABCD) la trong tam H ctia tam gidc ABC va SH = J2.

Khoang cach gitta hai dwong thang AC va SD la bao nhiéu (khong lam tron két qud cdc phép
tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin tram)?
vTraloi: | | | | ]

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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BIAO DUC & PAO TAO KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025
PE THI CHINH THUC MON TpAN
iﬂ} Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phit dé
an lam oa ur, 0 e a ar de
TOAN TU TAM i e "8 raumnp

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Trong khong gian Oxyz, cho duong thang (d): x4—3 =4 +52 _z-1

. Vecto nao sau day la

mot vecto chi phuong ctia duwong thang (d )?
A. 7,=(321). B.7,=(4-52). C.7=(3-21). D. g,
Cho hinh hop ABCD.A'BC'D' (xem hinh vé). Duong thang AB
song song v&i mit phang nao sau day?

A. (ABCD). B. (CC'A'A).

C. (BBCC). D. (AADD).

Nghiém ctia phuwong trinh log, (Zx—l) =21la

A.x:§. B. x=4. C. x=5. D.x:Z.
2 2

Cho cdp s6 cong (un) 6 u, =4 va cong sai d =-3. Gia tri ctia u, bang
A. -11. B. 8. C. 19. D. 16.
Tap nghiém cta phuwong trinh sinx=0 la

keZ}.
keZ}.

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’' (xem hinh vé). Phat biéu nao
sau day la dung?

A. BA+A'C'=BC.

B. BA+A'C'=AA.

C. BA+A'C'=BC'.

D. BA+A'C'=CB'.

Mot nguoi chia thoi lwong (don vi: gidy) thiec hién cac cudc goi dién thoai ctia minh trong
mot tuan thanh sau nhém va 1ap bang tan sd ghép nhém nhu sau.

A. 5={3+k7r
2

B. S={knlkeZ}.

C.S:{Lkzw D. S={k2r|keZ}.
2

-

B -

Nhém \ [0;40) | [40;80) | [80;120) | [120;160) | [160;200) |[200;240)
Tan s6 | 11 10 6 8 4 1

Tt phan vi tht ba Q, (don vi: gidy) ciia mau s6 liéu ghép nhém trén bang

A. 140 B. 135. C. 145. D. 130.

Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, mit phing di qua diém A(Z;l;—4) nhan
n= (3; 2; —1) lam mét vecto phap tuyén c6 phuong trinh la
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- 3(x+2)+2(y+1)—(z-4)=0. B. 2(x+3)+(y+2)-4(z-1)=0.

C. 2(x—3)+(y—2)-4(z+1)=0. D. 3(x-2)+2(y—1)—(z+4)=0.

» Cau 9. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc véi mit phang (ABC), tam gidc ABC vudng tai
A va SA=3,AB=4,AC =5. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bang
A. 30. B. 60. C. 10. D. 20.

» Cau 10.Ho nguyén ham cua ham s f (x) =x*1a

A. 3x*+C. B. 2x*+C. C. %x3+C. D. %x3+C.
. . o ax+b LA il . ()
» Cau 11.Cho ham s6 y = y (ac#0,ad—bc#0) c6 d6 thi nhue hinh
cx+
dudi. Puong tiém can ding cua do thi ham s6 da cho cé 5
phuong trinh la //_
A. ]/ =-1. — 0 75
B. y=2.
C.x=2.
D. x=-1.

» Cau 12.Trong mat phéng voi hé toa do Oxy, dién tich S ctia hinh ph:fmg gidi han boi d6 thi cua
ham s6 y=2x-3, truc hoanh va hai duong théng x=1x=2 duoc xac dinh bz‘?mg cdng
thirc

A. S=

P — N

(2x—3)dx . B. S:T‘Zx—B)dx. C. S:WT‘Zx—S‘dx. D. S:Wi(Zx—3)2 dx.
1 1 1

B. Cdu hoi — Tra loi diing/sai

» Cau 1. D61 véi nganh nudi trong thuy san, viéc kiém soat luong nudce ton du trong nuede la mot
nhiém vu quan trong nham d4p tng cac tiéu chudn an toan vé moi truong. Khi nghién
cteu mot loai thudce tri bénh trong nudi trong thuy san, nguoi ta st dung thudc d6 mot Ian
va theo ddi nong d¢ thudc ton du trong nuwdce ké tir ltic st dung thude. Két qua cho thdy

nong do thude y(t) (don vi: mg/lit) ton dw trong nudc tai thoi di€ém ¢ ngay (t >0) ké tir
lic str dung thudc, thoa man y(t)>0 va y'(t)=k-y(t)(t20), trong d6 k la hang s6 khéc
khong. Do nong d¢ thudc ton du trong nudc tai cac thoi diém =6 (ngay); t =12 (ngay)
nhan duoc két qua Ian luot 1a 2 mg/lit; 1 mg/lit. Cho biét y(t)=e"" (¢ 20)

Ménh dé bing | Sai
(a) g(t) =kt +C(t > O) véi C 1a mot hang s8 xac dinh
In2
b) | k=———
3
(c) | C=4In2

Nong d¢ thudc ton dw trong nuwdc tai thoi diém ¢t =28 (ngay) ké tir ltc
stt dung thudc nho hon 0,2 mg/lit

» Cau 2. Cho ham s& f(x) =x°—48x—8. Khi do:

M¢énh dé

(a) | Ham s6 da cho c6 dao ham 1a f’(x) =3x*-48

(d)

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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) | Phuong trinh f'(x)=0 ¢4 tap nghiém 1a S = {4}

© | f (4) =248

(d) | Gia tri 16n nhat caa ham s6 f (x) trén doan [—5,' 5] bang 248

» Cau 3. Mot phan mém nhan dang tin nhin quang cdo trén dién thoai di dong bz‘ing cach dua theo
ttr khoa d€ danh ddu mot sé tin nhin duoc gui dén. Qua mot thoi gian dai st dung, nguoi
ta thay rang trong sG tat ca tin nhan gtti dén, c6 10% s& tin nhan bi danh dau. Trong s8 cac
tin nhan bi danh d&u, c6 10% s& tin nhan khong phai la quang céo. Trong s& cac tin nhin
khong bi danh dau, c6 10% sd tin nhan 1a quang céo.

Chon ngéu nhién mot tin nhin duwoc gui dén dién thoai.
M¢énh dé Pang | Sai

(@) | X4c suét dé tin nhin d6 khong bi danh dau béng 0,9.

Xac suit d€ tin nhin dé khong phai la quang cao, biét réng n6 khong bi

B 44nh dau, bang 0,8.

() | X4c suat dé tin nhan d6 khdng phai la quang cdo bang 0,82.

Xéc suat dé tin nhan d6 khong bi danh dau, biét rang n6 khong phai la
quang cao, Ion hon 0,95.
» Cau 4. MO0 hinh toan hoc sau day duoc st dung trong quan sat chuyén dong ctia mot vat. Trong

(d)

khong gian cho hé toa do Oxyz co ;; ;,I_é [an lwot 1a cac vecto don vi trén cac truc
Ox,0y,0z va do dai cua moi vecto don vi béng 1 mét. Cho hai diém A va B, trong d6
diém A co6 toa do la (4; 4;0). Mot vat (coi nhw la mot hat) chuyén dong thrfmg vdi toc do
phu thudc thoi gian ¢ (gidy) theo cong thirc v(t) = 3t +300 (m/giay), trong d6 3 1a hang
s6 duwong va 0<t<6. O thoi diém ban dau (t=0), vat di qua A véi t6c do 300 (m/giay)
va hwéng t6i B. Sau 2 gidy ké tir thoi diém ban dau, vat di duwoc quang duwong 608 mét.
Goi i =(a; b;c) la vecto cing huéng véi AB. Biét rang ‘ii‘ =1 va goc gilra vecto i va cac

- = -

vecto i;j;k c6s8 do twong ting bang 60°, 60°, 45°.

M¢énh dé Ping | Sai
(a) | a=cos60°
. \ 2 . x-4 y-4 z
(b) | Phwong trinh duwong thang AB la 1 5
(0 | B=2
@ Gia st sau 5 gidy k& tir thoi di€m ban dau, vat dén diém B(x,;y,;z,).
Khi d6 x, =779

C. Cau hoi — Tra loi ngan

» Cau 1. Néu mot doanh nghiép san xudt x san phdm trong mot thang (x e N ;1< x <4500) thi
doanh thu nhan duoc khi ban hét s6 san phdm d6 la F (x) =-0,01x* +350x (nghin dong),
trong khi chi phi san xudt binh quan cho médi san pham la G(x) :M+260 (nghin

x
dong). Gia st s6 san pham san xudt ra luoén ban hét. Trong mot thang, doanh nghiép d6
can san xudt it nhat bao nhiéu san pham dé€ lgi nhuan thu dwgc 16n hon 100 triéu dong?
vTraloi: | | | |

» TOAN T TAM — 0901.837.432




» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» TOAN T TAM — 0901.837.432
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bdn ngan (trong mét gid dé'sich) dwgc danh s6 thi tu 1, 2, 3, 4 va bay quyén sach khac
nhau. Ban An x&p hét bay quyén sach néi trén vao bdn ngan d6 sao cho mdi ngéan cd it
nhat modt quyén sach va cc quyén sach duoc xép thang ding thanh mot hang ngang véi
gdy sach quay ra ngoai & modi ngan. Khi da xép xong bay quyén séach, hai cach xép ctia ban
An duoc goi la giong nhau néu chiing thoa man dong thoi hai diéu kién sau day:

*V6i tirng ngdn, s6 luong quyén sach ¢ ngdn dé la nhw nhau trong ca hai cach xép.

Vi tling ngdn, thi tw tie trai sang phai cua cac quyén sach duoc xép la nhu nhau trong
ca hai cach xép.

. \ ~ 7 ~ A . A /4 ? L4 . 2 T L * A
Goi T la s6 cach xép do6i mot khac nhau ctia ban An. Gié tri cta =0 bang bao nhiéu?

vTraloi: | | | [ |
Ban Nam tham gia cudc thi giai mot mat thw. Theo quy tac cta
cuoc thi, nguwoi choi can chon ra sau s6 tir tap A
S ={31,32;33;34;35;36;37;38;39} va xép mdi s§ vao dung mot vi / N\
M 12

tri trong sau vi tri A, B,C,M,N, P nhu hinh bén sao cho mdi vi
tri chi dwoc xép mot s6. Mat thw sé duoc giai néu cac bo ba sd / \

xudt hién & nhiing bd ba vi tri (A,M,B);(B,N,C);(C,P,A) tao Yy vV ¥
thanh cac cap sd cong theo thit t d6. Ban Nam chon ngau nhién sau s trong tap S va
x€p ngéu nhién vao cac vi tri duoc yéu cau. Goi xac suat dé ban Nam giai duwoc mat thw &

‘A \ ~ 4 \ .7 . 2 3 \‘J A
lan chon va xép do la a. Gia tri cia — bang bao nhiéu?
a

vTraloi: | | | | ]
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi véi ABC =60° va AB=4. Biét rang
hinh chiéu vudng géc ctia S trén mat phang (ABCD) la trong tam H cta tam gidc ABC

va SH=243. Khoang cach gitta hai duong thang AC va SD bang bao nhiéu (khong lam
tron két qua cic phép tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin tram)?

v Tra loi: | ‘ | ‘
D€ gay quy ttr thién, cau lac bd thién nguyén ctia mot treongTHPT t6 chitc hoat dong ban
hang véi hai mat hang la nwée chanh va khoai chién. Cau lac bd thiét ké hai thwe don.
Thuc don 1 ¢6 gia 25 nghin dong, bao gom hai c6c nwdc chanh va mot tai khoai chién.
Thuc don 2 ¢6 gia 40 nghin dong, bao gobm ba cdc nuwde chanh va hai tai khoai chién. Biét
rang cau lac bd chilam dwoc khdng qua 165 c6c nudc chanh va 100 tti khoai chién. S& tién
16n nhat ma cau lacbo c6 thé nhan dugc sau khi ban hét hang bang bao nhiéu nghin dong?

v Traloi: | | ]
D¢ dat duwoc mot vat trang tri trén mat ban, nguoi ta thiét ké mot chan dé€ nhuw sau. Lay
mot khoi gS c6 dang khoi chdp cut ti gidc déu véi do dai hai canh dédy lan luot béng
7,4 cm va 10,4 cm, bé day cua khoi gS b%mg 1,5 cm. Sau d6 khoét bo di mot phan cta

khdi gd sao cho phan d6 c6 dang vat thé H, & &6 H nhan duoc bang cach cat khdi cau
ban kinh 5,6 cm bdi mot mat phgmg cit ma mit cit 13 hinh tron ban kinh 3,5 cm (xem
hinh vé).
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T, dem

10,4 em
Thé tich ctia khdi chan dé& bang bao nhiéu centimét khi (khong lam tron két qud cic phép
tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin muor)?
vTrélei: | | | | ]

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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AO DUC & PAO TAO KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025
'PE THI CHINH THUC MON TOAN

Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phit dé
TOAN TU TAM
HoO 04 tén thi ST ..ueneeeeeeeeeceveeirneeeirreeesieeeessneeesnnne ) 27 5

PHAN DE

hiem
» Cau 1. Cho cédp sd cong (un) v6i u, =2 va cong sai d =3. Gid tri ctia u, bang
A. 14 B. 17 C.15 D. 12
» Cau 2. Trong mat phang véi hé toa d6 Oxy, dién tich S ctia hinh phang gi6i han béi d6 thi ham
s0 y =2x+1, truc hoanh va hai duong théng x=1 x=2 duoc xac dinh béng cong thtrc

2 2 2 2
A.S=[(2x+1)'dx. B.S=r[(20+1) dx. C.S=[(2c+1)dx. D.S=n(2x+1)dx.
1 1 1 1

» Cau 3. Cho khdi chép O.ABC c6 OA vudng goc voi mit phang (ABC ), tam giac ABC vuodng tai

A va OA=2; AB=3; AC =6. Thé tich hinh chép O.ABC bang
A. 36. B. 36. C.6. D. 18.
» Cau 4. Trong khong gian Oxyz; cho mit phang (P) :2x—4y+3z-9=0. Vectonao sau day la mot

vec to phap tuyén ctia mat phéng (P) ?
A. i, =(2,-4;3). B. i, =(-243).  C.i,=(243).

» Cau 5. Cho hinh chép t& gidc déu S.ABCD (xem hinh dudi). Goi O la
giao diém cua AC va BD . Phat biéu nao sau day la diing?

_— ——  —  — —

A. SA+SB+SC+SD=0.

_— = — —

B. SA+SB+SC+SD=2S0.

_— —— — —

C. SA+SB+SC+SD=450.

—_— = —  —

D. SA+SB+SC+SD=50.
» Cau 6. MOt nguoi chia thoi lwong (don vi: gidy) thiec hién cac cudc goi dién thoai ctia minh trong
mot tuan thanh sdu nhom va 1ap bang tan sd ghép nhém nhu sau.

Nhém [0;30) | [30;60) | [60;90) | [90;120) | [120;150) | [150;180)
Tan s6 10 11 8 6 4 1

Tt phan vi thit ba Q, (don vi: gidy) ctia mau s6 liéu ghép nhém trén bang

A. 100. B. 95. C. 90. D. 105.
» Cau 7. Nghiém cua phuong trinh 2 =8 Ia
A.x=§. B.x=E. C. x=1. D. x=3.
2 2
. s ax+b ‘1o T o o3a
» Cau 8. Chohamso y= y ,(ac #0,ad—bc # O) c6 bang bién thién nhu dudi day
cx +
T
yi’
)

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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ong tiém can ding ctia d6 thi ham s6 da cho cé phuong trinh la
A y=-2. B. x=1. C. y=1. D. x=-2.
» Cau 9. Tap nghiém cta phuong trinh sinx=1 la

A.S:{%+kwlkez}. B.S:{g+k2wlkez}.

C.S={krlkeZ}. D. S={k2rlkeZ}.
» Cau 10.Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ (xem hinh vé&). Duong thang B'C' song song véi mit phang
nao sau day? Al
A. (ABC). B N
B. (ABC). ;
C. (ABC'). PN
D. (B'BC). Bl ~C

» Cau 11.Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, mat phéng di qua gdc toa do va nhan vecto

n= (—1; 0; 3) lam mét vecto phap tuyén c6 phuong trinh tong quat 1a
A. —x+3z=0. B. -x+3y=0. C. —x-3z=0. D. —y+3z=0.
» Cau 12.Ho nguyén ham cta ham s f (x) =sinx+cosx la

B. cosx—sinx+C.
D. —cosx+sinx+C.

A. cosx+sinx+C.
C. —cosx—sinx+C.

B. Cdu hoi — Tra 10i diing/sai

»Cau 1. Chohams6 f(x)=x*-3x+91. Khi d¢:

Ménh dé

(a) | Ham s6 da cho c6 dao ham 1a f(x)=3x"-3

(b) | Phwong trinh f ’(x) =0 cé tap nghiém la S= {l}

(© | f(1)=89

(d) | Gia tri nhé nhat cia ham s6 f (x) trén doan [—2; 2] bang 89

» Cau 2. MOd hinh toan hoc sau day duoc st dung trong quan sat chuyén déng cua mot vat. Trong

Dang | Sai

- = —

khong gian cho hé toa d6 Oxyz c6 i,j,k lan lugt la cac vecto don vi trén cac truc
Ox,0y,0z va d6 dai cua moi vecto don vi béng 1 mét. Cho hai diém A va B, trong d6
diém A co toa do la (7; 7;0). Mot vat (coi nhw la mot hat) chuyén dong théng voi toc do
phu thudc thoi gian ¢ (gidy) theo cong thirc v(t) = 3t+300 (m/giay), trong d6 3 la hang
s8 duong va 0<t<6. O thoi diém ban dau (t=0), vat di qua A véi t6c do 300 (m/giay)
va hudng t6i B. Sau 2 gidy ké tir thoi diém ban dau, vat di duwoc quang duong 606 mét.
Goi Ui = (a; b;c) la vecto cung huwéng véi AB. Biét rang ‘ﬁ‘ =1 va goc gilra vecto i va cac

- = —

vecto 1,7,k c6 s do twong ing bf?mg 60°, 60°, 45°. Khi d¢:

Ménh dé

Dung

Sai

(a)

a = cos 60°

(b)

x=7 y-—7

Phuong trinh duong thing AB la == =" g

» TOAN TU TAM - 0901.837.432




» Cau 3.

» Cau 4.
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<) ‘ p=3 | |

Gia st sau 5 giay ke tir thoi diém ban dau, vat dén diém B(xB Vs ;zB)

_Khi d$ x, > 776
Mot phan mém nhan dang tin nhin quang cdo trén dién thoai di dong bz‘“mg cach dua theo
tir khoa d€ danh dau mot sé tin nhin duoc gui dén. Qua mot thoi gian dai st dung, nguoi
ta thdy rang trong sd tat ca tin nhan gtti dén, c6 15% sd tin nhin bi danh dau. Trong s8 cac
tin nhan bi ddnh ddu, c6 10% s& tin nhan khong phai la quang céo. Trong s6 cac tin nhan
khong bi danh dau, c6 15% s6 tin nhan la quang cao.
Chon ngﬁu nhién mét tin nhin duoc gui dén dién thoai. Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai

(d)

(a) | Xac sudt d€ tin nhan d6 khong bi danh dau bang 0,85

Xéc sudt d€ tin nhan d6 khong phai 1a quang cdo, biét rang né khong

() bi danh dau, bang 0,8

(c) | Xac suat dé tin nhan d6 khéng phai la quang co bang 0,75

Xéc sudt d€ tin nhan d6 khong bi danh ddu, biét rang n6 khong phai

@ la quang cao, nhé hon 0,95

Déi v6i nganh nudi trong thuy san, viéc kiém soét lwgng thudc ton du trong nude la mot
nhiém vu quan trong nham dap Gng cac tiéu chudn an toan vé moi truong. Khi nghién
cttu mot loai thudc tri bénh trong nudi trong thuy san, nguoi ta st dung thudc d6 mot lan
va theo doi nong do thudc ton du trong nuwdce ké tir ltc sit dung thudc. Két qua cho thdy
noéng do thudc y(t) (don vi: mg/lit) ton du trong nwdc tai thoi diém t ngay (t > O) ké tie
lic st dung thudc, thoa man y(t)>0 va y'(t)=ky(t) (£=0), trong d6 k la hdng s6 khac
khong. Do nong d¢ thudc ton du trong nudc tai cac thoi diém =6 (ngay); t =12 (ngay)
nhan duoc két qua Ian luot 1a 2 mg/lit; L mg/lit. Cho biét y(¢) =" (£20).Kni dé:

M¢énh dé Ping | Sai
(a) g(t) =kt+C (t > O) véi C 1a mot hang s§ xac dinh
In2
b) | k=——
(b) 5
(c) | C=4In2
(d) Nong d6 thudce ton du trong nuede tai thoi diém + =21 (ngay) ké tr

lic st dung thudce 16n hon 0,4 mg/lit

C. Cau hoi — Tra loi ngan

» Cau 1.

» TOAN T TAM — 0901.837.432

C6 bdn ngén (trong mot gia dé sach) duoc danh so thie tw 1, 2, 3, 4 va tdm quyén sach khéc
nhau. Ban An xép hét tdm quyén sdch néi trén vao bon ngan dé sao cho mdi ngén cd it
nhat mot quyén sach va cac quyén sach duoc xép thang ding thanh mot hang ngang véi
gdy sach quay ra ngoai & mdi ngan. Khi da xép xong tdm quyén sach, hai cach x&p ctia
ban An dugc goi la gidng nhau néu chung thoa man dong thoi hai diéu kién sau day:

®» Véi tling ngan, s lwong quyén sach ¢ ngan do6 1a nhu nhau trong ca hai cach xép.

®» Véi tling ngan, thi ty tir trai sang phai ctia cac quyén sach duoc xép la nhu nhau trong

ca hai cach xép.

4 7 A A A 7 2 .7 . ” T M [N
Goi T la so cach xép do6i mot khdc nhau cua ban An. Gia tri ctua 200 bang bao nhiéu?




» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» TOAN T TAM — 0901.837.432
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vTréloi: | | | | ]

. D€ gay quy tu thién, cau lac bd thién nguyén cua mot treong THPT t6 chitc hoat dong

ban hang v6i hai médt hang 1a nwde chanh va khoai chién. Cau lac bd thiét ké hai thwe don.

Thuc don 1 ¢6 gia 35 nghin dong, bao gom hai c6c nwdc chanh va mot tai khoai chién.

Thue don 2 ¢6 gia 60 nghin dong, bao gom ba c6c nuwdc chanh va hai tai khoai chién. Biét

rang cau lac bd chi lam dwoc khdng qua 165 c8c nwdc chanh va 100 ti khoai chién. SS tien

16n nhat ma cau lac bo c6 thé nhan dugc sau khi ban hét hang bang bao nhiéu nghin dong?
v Tréloi: | | ]

Ban Nam tham gia cudc thi giai mot mat thuw. Theo quy tac cta

cuoc thi, nguwoi choi can chon ra sau sd tir tap A

S ={41;42;43;44;45;46;47;48;49} va x&p mbi s6 vao dung mot vi / \

tri trong sau vi tri A,B,C,M,N,P nhu hinh bén sao cho mdi vi M P

tri chi duwoc xép mot s6. Mat thu sé dugc giai néu cac bo ba s / ‘\
xuat hién 6 nhitng by ba vi tri (A,M,B);(B,N,C);(C, P,A) tao
thanh cac cap s6 cong theo thit ty d6. Ban Nam chon ngﬁu nhién
sau sO trong tdp S va xép ngau nhién vao cac vi tri dwgc yéu cau. Goi xac sudt dé ban

B — N — C

2. A 2 A \ A & D .z P 4 M PN
Nam gidi dwgc mat thw ¢ 1an chon va xép dé la a. Gia tri cia — bang bao nhiéu?
a

vTraloi: | | | [ |
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng véi AB=6. Biét rang hinh chiéu
vuong goc ctia S 1én mit phang (ABCD) la trong tam H cua tam gidc ABC va SH = 32

. Khoang céch gitra hai dwong thang AC va SD bang bao nhiéu? (Khong lam tron két qud
cdc phép tinh trung gian, chi lam tron két qud cudi cung dén hang phiin trim)

vTraloi: | | | | |
bé ddt duoc mot vat trang tri trén mat ban, nguoi ta thiét k&€ mot chan d€ nhu sau. Lay
mot khoi gS c6 dang khoi chop cut tir giac déu véi do dai hai canh day lan luot béng
7,4 cm va 10,4 cm, bé day caa khai gS béng 1,5 cm. Sau d6 khoét bo di mot phan cua

khdi gb sao cho phan d6 c6 dang vat thé H, 6 d6 H nhan duogc bang cach cat khéi cau
ban kinh 5,5 cm bdi mot mat phéng cit ma mit cit 1a hinh tron ban kinh 3,5 cm (xem
hinh ve).

AN

i \ X .

r 1.5em T Te - J

b } ____________ NoeeTTTTTTTS .-
N

-
-
.
-
-
-

10,4 em

Thé tich ctia khdi chan dé bang bao nhiéu centimét khdi (khong lam tron két quad cic phép
tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin muwoi)?

vTraloi: | | | | |

Néu mot doanh nghiép san xuat x san pham trong mot thang (x eN';1<x< 4500) thi

doanh thu nhén duoc khi ban hét s6 san phdm la F (x) =-0,01x* +450x (nghin don
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trong khi chi phi san xuét binh quan cho mdi san phdm la G(x) = 30000 | 549 (nghin dong).
X

Gia st s0 san pham san xuat ra luén duoc ban hét. Trong mot thang, doanh nghiép do6 can
san xudt it nhat bao nhiéu san pham d€ loi nhuén thu duoc 16n hon 100 triéu déng?
vTraloi: | | | | ]

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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BIAO DUC & PAO TAO KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025
PE THI CHINH THUC MON TQAN
MA DE 101

Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phat dé
TOAN TU TAM o1 gan lam var SU phut, knong xe thot gian phat de

(b) X (b) X (b) X (b) X
(c) X (c) X (c) X (c) X
(d) X (d) X (d) X (d) X

BI Il Cl
A
Bl o
Phat biéu nao sau day la dung?
A. BA+A'C'=BC'. B. BA+A'C'=CB'.
C. BA+A'C'=BC. D. BA+A'C' = A'A.
= Loi gidi
Chon C
ACI/AC — —— — — —
Ta co //_,:BA+A’C':BA+AC:BC.
A'C'=AC

» Cau 2. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ (xem hinh veé).

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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Duong thang AB song song véi mét phang nao sau day?

A. (CC'A'A). B. (BB'C'C). C. (A'BCD'). D. (AA'DD).
= Loi gidi
Chon C
ABJ/A'B’ o
i {A,B,C(A,B,C,D,), = AB//(A'BCD).

» Cau 3. Mot nguoi chia thoi lugng (don vi: gidy) thiec hién cac cudc goi dién thoai ciia minh trong
mot tuan thanh sdu nhom va 1ap bang tan sd ghép nhém nhu sau.

Nhém [0;40) | [40;80) | [80;120) | [120;160) | [160;200) | [ 200;240)
Tan s6 11 10 6 8 4 1
Tt phan vi thit ba Q, (don vi: gidy) ctia mau s6 liéu ghép nhém trén bang
A. 145. B. 140. C. 135. D. 130.
= Loi giai
Chon C
Taco n=40.

Kiém tra % =30—->Q, = % =Q,€ [120;160).

§.40—(11+10+6)
Vay Q, =120+2 . 40=135.
R A . \ 2 x-3 y+2 z-1 . A Ts
» Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang (d): 2 - 5 3 Vecto nao sau day la
mot vecto chi phuong ctia dwong thang (d ) ?
A. 5=(452). B. 5=(3-21). C.5=(321). D. 5=(4-52).
= Loi giai

Chon D
Quan sat cac hé s6 mau s0, ta cd vecto chi phuong 1a 7 = (4; -5 2) .

» Cau 5. Ho nguyén ham ctia ham s& f(x)=x" la

A. %x3+C. B. 2x*+C. C.3x*+C. D. %x3+C.
= Loi gidi
Chon A

Ixzdx:%x3+C.

» Cau 6. Cho cip s8 cong (u,) 6 u, =4 va cong sai d=-3. Gid trj cia u, bang

A. 16. B. 19. C. -8. D. -11.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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= Loi giai

Chon C
Ta c6 u; =u, +4d =4+4.(-3)=-8.

» Cau 7. Tap nghiém cta phuong trinh sinx =0.

A.S={%+kwlkez}. B. S={k2rlkeZ}.

C.S={%+k2wlkez}. D. S={krlkeZ}.
= Loi giai

Chon D

sinx=0<x=krm, keZ.
» Cau 8. Trong mat phéng voi hé toa do Oxy, dién tich S cta hinh phéng gioi han boi d6 thi cua

ham s8 y =2x—3, truc hoanh va hai duong thang x=1, x=2 duoc xac dinh bang cong

thtec
2 2
A. S:7rﬂ2x—3‘dx. B. S:'HZx—?)‘dx.
1 1
C. S=7ri(2x—3)2dx. D.S= _T(Zx—S)dx.
1 1
= Loi giai
Chon B

Dién tich S ctia hinh phang dwoc gidi han boi cac duong da cho duoc xac dinh béi cong
2

thiec S = _ﬂZx—3‘ dx .
1

» Cau 9. Trong khong gian Oxyz, mat phéng di qua diém A(2;1; —4) nhan 7= (3; 2; —1) lam mot

vecto phap tuyén cé phuong trinh la

A. 3(x-2)+2(y-1)—(z+4)=0. B. 2(x+3)+(y+2)-4(z-1)=0.
C. 3(x+2)+2(y+1)—(z—4)=0. D. 2(x-3)+(y—2)-4(z+1)=0.
o = Loi giai

Phwong trinh mat ph:?mg di qua diém A(Z;l; —4) nhan 7 = (3; 2; —1) lam mot vecto phap
tuyén c6 phuong trinh 1a 3(x—2)+2(y—-1)—(z+4)=0.
» Cau 10.Nghiém ctia phwrong trinh log, (2x—1) =21la

A.x=z. B.x=§. C. x=5. D. x=4.
2 2

= Loi gidi
Chon C
Piéu kién: 2x-1>0< x >%.
log, (2x—1)=2 < 2x-1=9< x =5 (TMDPK).
Vay nghiém cta phwong trinh x=5.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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au 11.Choham s6 y = ax+b

(ac #0,ad—bc #0) c6 d6 thi nhw hinh dudi.
Y

cx+d

2

-

=1/ |0

8y

Puong tiém can ding ctua d6 thi ham s6 da cho c6 phuong trinh la

A y=2. B. x=-1. C.y=-1. D. x=2.
= Loi giai

Chon B

Puong tiém can ding ctia d6 thi ham s6 da cho ¢6 phuwong trinh la x =-1.

» Cau 12.Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc véi mit phang (ABC ), tam gidc ABC vudng tai

A va SA=3, AB=4, AC =5. Thé tich ctia khéi chép S.ABC béng

A. 30. B. 20. C. 60 D. 10.
= Loi giai

Chon D

Thé tich ctia khdi chép S.ABC bing V = %.(%.4.5).3 _10.

B. Cau hoi — Tra loi diing/sai
» Cau 1. Cho ham so f(x) =x*-12x-8. Khi do:
M¢énh dé Pang | Sai

(a) | Ham s6 da cho c6 dao ham la f'(x)=3x"—12

(b) | Phuong trinh f ’(x) =0 cé tap nghiém la S= {2}

© | f(2)=24
(d) | Gid tri 16n nhat cia ham s6 f (x) trén doan [—3; 3] bang 24

= Loi giai
(a) Ham s6'da cho cd dgo ham la. f'(x)=3x*-12.
f(x)=x°-12x-8.
Ta co: f'(x)=3x"-12.
» Chon DUNG.
(b) Phuong trinh f’(x) =0 co tdp nghigm la S = {2}
Ta co: f'(x)=3x*-12.

N x=2
f (x)_o@Lz_z.
Suy ra phuong trinh f ’(x) =0 co tap nghiém la S= {—2,' 2} .
» Chon SAI

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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=24
f(2)=—24=24.

» Chon SAI
(d) Gid tri I6n nhit cua ham so” f (x) trén doan [—3; 3] bang 24.

f(x)=x°-12x-8.

Xétham so f (x) trén doan [—3; 3] .

Ta co: f'(x)=3x* -12.

x=2e[-33]

x=-2¢ [—3;3]'

Ma f(-3)=1; f(-2)=8; f(2)=—24; f(3)=-17.

Suy ra gia tri 16n nhat cia ham s6 f (x) trén doan [—3; 3] bang 8.

» Chon SAIL
» Cau 2. P61 voi nganh nudi trong thuy san, viéc kiém soat luong thudc ton du trong nwdc 1la mot

f’(x)=0<:>

nhiém vu quan trong nham dap tng cac tiéu chudn an toan vé moi truong. Khi nghién

ctu mot loai thudc tri bénh trong nuodi trong thay san, nguoi ta sit dung thudc d6 méot lan

va theo doi nong do thudc ton du trong nuwdc ké tir Itic ste dung thude. Két qua cho thay

nong do thude y(t) (don vi: mg/lit) ton du trong nwdc tai thoi diém ¢ ngay (¢ >0) ké tir

ltc stv dung thudc, thoa man y(#)>0 va y'(t)=k.y(t) (¢t =0), trong d6 k la hang s6 khéc

khong. Do nong do thudc ton du trong nwdc tai thoi diém =6 (ngay); t =12 (ngay) nhan

duoc két qua Ian luot 1a 2 mg/lit; 1 mg/lit. Cho biét y(t)=e " (t>0). Khi dé:

Ménh dé Pung | Sai
(a) g(t) =kt+C (t > O) véi C 1a mot hang s8 xac dinh
In2

b) | k=—
(b) 5

(c) | C=2In2
Nong do thudce ton du trong nudc tai thoi diém f = 25 (ngay) ké tie lac st
dung thudc 16n hon 0,25 mg/lit

(d)

= Loi giai

(@) g(t)=kt+C (t=0) voi C lamdt hing so'xdc djnh.

Do y'(t)=ky(t) (t=0) nén j%dt —kt+C.
Yy

Suy ra lny(t) =kt+C= g(t).

» Chon DPUNG.

In2

) k= -

Ta co: t=6 thi y(t)=2 nén g(t)=ln2.

t=12 thi y(t)=1nén g(t)=0.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432




(c) C=2In2

Nén k=£ suy ra 6.£+C=1n2<:>£C=1n2<:>C=21n2. Suyra k=———
12 12 2 6
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. {6k+C:1n2
Neén

12k+C=0
In2

» Chon SAIL

Theo ménh dé (b) duoc C=2In2.
» Chon DUNG.
(d) Nong do thudc ton dw trong nuwéc tai thoi diém t =25 (ngay) ké tir liic si dung thudc 1on hon 0,25

mg/lit.

In2
Tacéd: ¢(t)=——++2In2.
8(t)=——¢
Nén t =25 thi g(25)=—251n2+21n2.

—25In2

Suy ra y(25)=e @) e s " 0,202725 (mg/1it).

» Chon SAIL
» Cau 3. Md hinh toan hoc sau day dwoc st dung trong quan sat chuyén dong cua mot vat. Trong

khong gian cho hé truc toa do Oxyz cé ?; ;,l_c' lan luot 1a cac vecto don vi trén céc truc

Ox,0y,0z va d6 dai cua mdi vecto don vi d6 béng 1 mét. Cho hai diém A va B, trong

d6 diém A c6 toa dd la (5 ;5 ;0) . Mot vat (coi nhu moét hat) chuyén dong théng vdi tdec do

phu thudc thoi gian t (gidy) theo cong thitc v(t) = 3t+300 (m/gidy), trong d6 § 1a hang

s6 dwong va 0<t<6. O thoi diém ban dau (t = 0) , vat di qua A vdi tdc d 300 m/gidy va

hudng t6i B. Sau 2 giay ké tir thoi diém ban dau, vat di duwgc quang duong 604m. Goi

ii=(a;b;c) la vecto cing hudéng véi vecto AB. Biét rang ‘ﬁ‘ =1 va goc gitta vecto u lan

- - -

luot véi cac vecto i;7;k c6 sS do twong ting bang 60°,60°,45°. Khi do:

Ménh deé

Pang | Sai

(a)

a = cos 60°

(b)

x-5 y-5

z
1 1 2

Phuong trinh dwong thang AB la

(c)

3=2

(d)

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Gia st sau 5 gidy ké tir thoi diém ban dau, vat dén diém B(xB e ;ZB).

Khi d6 x, > 768

= Loi giai

Trang 28
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OO
Vi goc gitta vecto i véivecto i 1a 60°. Nén ta co:

cosGOozcos(ﬁ,;):w:%:g:g:coseoozé,

[
Chon DUNG.
(b) Phuong trinh dwong thing AB la xT—S = yT_S = g .
c0s60° = cos(ii,}) :M :E —b=b=cos60° :1;
m 1 2

Cos45°:cos(ﬁ,%)=%=£=C:>C=COS45°=
u

:ﬁ:{l;l;ﬁj.
2 2 2

Theo gia thiét i la vecto cung hudng voi vecto AB nén ii 1a VTCP ctia AB.
Vay duong thang AB c6: A(5;5;0)e AB vac6 1 VTCP ¢ =2i :(1,'1;\/5) :

V2
2 7

x-5 y-5 z

1

Nén phuong trinh chinh tac ctia duwong thang AB la:

» Ch()n SAI

(0 p=2.
O thoi diém ban dau (t = O), vat di qua A va hudng téi B. Sau 2 giay ké tir thoi diém
ban dau, vat di duoc quang duong 604 m.

Ta co:
2

S, = fv(t)dt = f(ﬁt+3oo)dt = (ﬁ§+300t]0

0 0

2
:604362?+300.2:604:>ﬂ:2.

» Chon DUNG.
(d) Gid stk sau 5 gidy ké tie thoi diém ban ddu, vt déh diém B(x,;y,;z, ). Khi do x, > 768.
Sau 5 giay ké tr thoi diém ban dau, vat dén diém B.
Ta co:
5 5 5
AB=S=[o(t)dt = [(2t+300)dt = (¢* +300¢
0

0

=5°+300.5=1525.

0

Theo gia thiét i 1a vecto cung hudng vdi vecto AB nén:
AB=k-ii | k>0, k=28 _1525 1505
.
=X, =X, = k.x; =X, —5:1525.%: x, =167,5<768.

» Chon SAI
» Cau 4. Mot phan mém nhéan dang tin nhin quang cao trén dién thoai béng cach dya theo tir khoa
d& danh dau mot s8 tin nhan duoc giri dén. Qua mot thoi gian dai st dung, nguoi ta thay
rang trong s& tat ca cac tin nhan gti dén, c6 15% sd tin nhan bi danh dau. Trong s cac ti
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an bi danh dau, c6 10% s& tin nhan khong phai 1a quang cdo. Trong s6 cac tin nhan

khong bi danh dau, c6 5% sd tin nhan la quang cao.

Chon ngﬁu nhién mét tin nhin duoc gui dén dién thoai. Khi do:

Ménh dé Pung | Sai
(a) | Xéc sudt d€ tin nhan d6 khong bi danh ddu bang 0,85

b) Xac sudt dé tin nhan d6 khong phai la quang cao, biét rang né khong bi
danh ddu, bang 0,95

(c) | X4c suat dé tin nhan d6 khong phai 1a quang céo bang 0,85

) X4c suat d€ tin nhin do khong bi danh dau, biét réng n6 khong phai 1a
quang cdo, 16n hon 0,95

= Loi giai
Goi A: “Tin nhin bj danh dau”; va B: “Tin nhin la qudng cdo”.
Theo dé cho: P(A)=0,15; P(BIA)=0,3; P(BIA)=0,05.
Chon ngéu nhién mét tin nhin duwoc gui dén dién thoai.
(a) Xdc sudt dé'tin nhin do khong bi danh dau bang 0,85.
X4c sudt dé tin nhan d6 khong bi danh dau la:
P(A)=1-P(A)=1-0,15-0,85.
» Chon DUNG.
(b) Xdc sudt dé’'tin nhin dé khong phdi la qudng cdo, biét rang né khong bi danh ddu, bang 0,95.
X4c sudt dé tin nhan d6 khong phai la quang cao, biét rang né khong bi danh dau la:
P(BIA)=1-P(BIA)=1-0,05=0,95.
» Chon DUNG.
(c) Xdc sudt dé'tin nhin d6 khong phdi la qudng cdo bang 0,85.
X4c sudt d€ tin nhan d6 khong phai 1a quang céo la:
P(B)=P(A).P(BIA)+P(A).P(BIA)=0,150,1+0,850,95=0,8225.

» Ch(_)l’l SAL

(d) Xdc sudt dé'tin nhin d6 khong bi danh ddu, biét rang né khong phdi la qudng cdo, 16m hon 0,95.
Xéc sudt d€ tin nhan d6 khong bi danh d&u, biét rang n6 khong phai la quang céo la:
P(A)P(B | A) . 0,85.0,95 323
p(g) 0,8225 329

P(ZlE): ~0,98 > 0,95.

» Chon DPUNG.

C. Cau héi — Tra 1oi ngdn

» Cau 1. Ban Nam tham gia cudc thi giai mot mat thie. Theo quy tac ctia cudc thi, nguoi choi can
chon ra séu s8 tir tap hop S ={11;12;13;14;15;16;17;18;19} va x&p mbi s vao dung mot vi
tri trong sdu vi tri A, B,C,M,N,P nhu hinh bén duoi.
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Mat thw sé duoc giai néu cac bd ba s6 xuéat hién ¢ nhirng bd ba vi tri (A, M, B) ; (B, N,C )
; (C, P, A) tao thanh cac cdp sO cong theo thit tw d6. Ban Nam chon ngﬁu nhién sau so
trong tap S va x&p ngau nhién vao cac vj tri yéu cau. Goi xac suat d€ ban Nam giai duoc
mat thu ¢ lan chon va xép dé 1a a. Gié tri ctia % bang bao nhiéu?

= Loi giai

vTraloi: | 1] 2] 6] 0|
B0 ba s6 xuat hién ¢ nhitng b ba vi tri (A, M, B); (B, N,C); (C, P,A) tao thanh cac cdp sd

2M=A+B
cong theo thit twe d6 thi 12N =B+C . Khi do: A, B,C phai cung chdin hodc cung lé.
2P=A+C
Cdc truong hop khong hop 1é: Néu {A, B,C} la mot cap s cong (gia st A=x), B=x+d,
C=x+2d)thi d phailasdchdndé A,B,C cung tinh chdn1é. Khi d6 M = x+§, N =x+%

, P=x+d.Gid tri P=x+d trung v6i B=x+d. V16 s0 duoc xép phai d6i mot khac nhau
nén moi bd {A, B,C } la cap s6 cong sé khong hop 1é.

S8 céch chon 6 6 tir 9 s8 va x€p 1a: n(£2) = A =60480.

Truong hop 1: A,B,C déu chén

S6 cach chon 3 s6 chén: C; =4.

Céacbd 3 s chdn la cap s6 cong: {12;14;16} va {14;16;18}, hai by nay khong hop 1é.

S8 bd 3 56 chan hop 16: 4-2=2.

S8 triedong hop thuan loi khi A, B,C déu chan: 2.3!1=12.

Trwong hop 2: A,B,C déulé

S6 cach chon 3 s6 1é: C: =10.

Cacbd 3 s8 1é 1a cap s6 cong c6: {11;13;15}, {13;15;17}, {15;,17;19}, {11;15;19}, bon bd nay
khong hop 1&.

So b 3s61é hgplé: 10-4=6.

SO truong hop thuan loi khi A, B,C déu lé: 6.3!=36

Ca hai treong hop c6 s két qua thuan loi la: n(A) =12+36=48.

n(A)_ 48 _ 1 11,
n(Q2) 60840 1260 a 1

1260

Xd4c suat cAn tim: a =
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€u moOt doanh nghiép san xudt x san phdm trong mot thang (xeN'; 1<x<4500) thi
doanh thu nhan dwgc khi ban hét s6 san phdm d6 1a F (x) =-0,01x* +300x (nghin dong),

trong khi chi phi san xuat binh quan cho mdi san phdm Ia G(x) _ 30000

+200 (nghin

dong). Gia st s6 san pham san xudt ra luén duoc ban hét. Trong mot thang, doanh nghiép
d6 can san xuat it nhat bao nhiéu san pham dé€ 1oi nhuédn thu duoclén hon 100 triéu dong?
= Loi giai

vTraloi: | 1|5 ]3] 6|

30000
x

Tong chi phi san xuat x san pham la: C(x)=x.G(x)= x.( + 200) = 30000+ 200x.

Loi nhuan P(x) thu dwoc khi ban x san pham la:
P(x)=F(x)—C(x)=-0,01x*+100x—30000.

D& loi nhuan 16n hon 100 triéu dong thi P(x)>100000 <> —0,01x’ +100x —130000 > 0

<1535,9<x<8464,1.

Két hop v6i diéu kién x e N'; 1<x<4500.

Suy ra 1536 < x <4500.

Vay doanh nghiép can san xudt it nhat 1536 san phdm dé€loi nhuan thu dwgc 16n hon 100

triéu dong.

» Cau 3. D€ gay quy tur thién, cau lac bd thién nguyén cua mot truong THPT td chiee hoat dong
ban hang v6i hai mat hang 1a nuede chanh va khoai chién. Cau lac b thiét ké hai thye don.
Thuc don 1 ¢é gia 30 nghin d6ng, bao gom hai cGc nwée chanh va mét tai khoai chién.
Thuc don 2 ¢6 gia 50 nghin dong, bao gom ba c6c nudc chanh va hai tai khoai chién. Biét
rang cau lac bo chilam duoc khéng qua 165 cc nudc chanh va 100 tti khoai chién. S& tien
16n nhat ma cau lac bo ¢ thé nhan dugc sau khi ban hét hang bang bao nhiéu nghin dong?

= Loi giai

vTraloi: | 2] 6] 5] 0|
Goi x,y€Z va x,y >0 lan luot la s6 thuc don 1 va thuc don 2 cau lac bd ban duoc.

S8 tién thu duocla F(x;y)=30x+50y (nghin dong).

x,yeZ vax,y=0
Theo baira ta cé x,y thod man hé bat phwong trinh: < 2x + 3y <165 (I ) .
x+2y <100

Hé (I) c6 mién nghiém la mién t& giac OABC nhu hinh vé
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Yi

N

N

20

-

| /5

825N N

Véi céc diém cuc bién la O(0;0), A(82,5;0), B(30;35),C(0;50).

Ta co: F(0;0)=0, F(82,5;0)=2475, F(30;35)=2650, F(0;50)=2500.

SO tién 16n nhat ma cau lac bd ¢ thé nhan dwoc sau khi ban hét hang la 2650 nghin dong.
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thoi véi ABC =60° va AB=2. Biét rang
hinh chiéu vudng gdc ctia S trén mat phang (ABCD) la trong tam H cta tam gidc ABC
va SH =+/3. Khoang céch giita hai duong thang AC va SD béng bao nhiéu (khong lam
tron két qua cic phép tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin tram)?

= Loi giai

vTréloi: | 1], o] 4]

&

Goi O 1a tAm hinh thoi ABCD, K nam trén doan SH sao cho HK = %SH =

Taco SD//OK=SD//(ACK) va AC c(ACK).
Suy ra d(SD,AC)=d(SD,(ACK))=d(S,(ACK))=3d(H,(ACK)).
Ké HI L OK (I OK)= HI L (ACK)=>d(H,(ACK))=HI.

Tam gidc ABC déu nén c6 BOz%\@:\@, HO=%BO=§.
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ERE
gr=—HRHO 43 :ﬁjd(SD,Ac):ﬁzl,m.
JHK? + HO? \/3+3 5 5
16 9

» Cau 5. C4bon ngan (trong mot gid dé sach) dwoc danh s6 thir tu 1, 2, 3, 4 va bay quyén sach khac
nhau. Ban An x&p hét bay quyén sach néi trén vao bdn ngén doé sao cho mdi ngan c6 it
nhat modt quyén sach va cc quyén sach duoc xép thang dimg thanh mot hang ngang véi
gdy sach quay ra ngoai 6 moi ngan. Khi da xép xong bay quyén sach, hai cach x&p ctia ban
An duoc goi la giong nhau néu chiing thoa man dong thoi hai diéu kién sau day:

» Vi tling ngdn, sO luong quyén sach 6 ngan do6 1a nhw nhau trong ca hai cach xép;

» Véi tieng ngan, thi tw ti trai sang phai ctia cac quyén sach duoc xép la nhu nhau trong
ca hai cach xép.

. \ A 7 A A A 7 2 .7 . 2 T M N
Goi T la sd cach xép do6i mot khac nhau cua ban An. Gid tri cua 100 bang bao nhiéu?

= Loi giai

vTraloi: [ 1] 0] 0] 8]
Gia st gia dé sach chua 6 vach ngén, s8 cach sap xép 7 quyén sach 1a 7! cach.
Vi gid dé sdch cé bon ngan va mdi ngan phai c6 it nhat mot quyén sach, nén ta can 3 vach
ngan.
Gitra cac quyén sach c6 6 khoang trong dé xép 3 vach ngan. Do d6 sd cach xép 3 vach ngan

vao 6 khoang tréng la C{ cach.
Vay s8 cach x&p thda man yéu cau bai toan la: T =7!.C; =100800 (cach).

T _100800 0o

Suyr

" 100 100
» Cau 6. D€ dat duoc mot vat trang tri trén mat ban, nguoi ta thiét k€ mot chan dé€ nhu sau: 1dy mot
khdi gb c6 dang khoi chép cut ti giac déu véi do dai hai canh day lan lwot bang 7,4cm va
10,4cm, bé day cta khoi gS bﬁmg 1,5cm. Sau d6 khoét bo di mot phan cua khéi g6 sao cho
phéan do6 c6 dang vat thé H, 6 d6 H nhan dugc béng cach cit khoi cau ban kinh 5,8cm

boi mot mat phffmg cit ma mit cit 1a hinh tron ban kinh 3,5cm (xem hinh vé).
1)

7.4 e

10,4 em
Thé tich ctia khdi chan dé bang bao nhiéu centimet khéi (khong lam tron két qud cic phép
tinh trung gian, chi lam tron két qud cudi cung dén hang phin muoi).
= Loi gidi

vTraloi: | 9] 6] , ] 5|

Thé tich khéi gb:
1’35 (7,42 +10,4% +/7,4°.10,4° ) =119,94 (cnr’).

Goi I 1a tam dudng tron mat cat va M 1a mot diém trén duong tron nay.
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1 =JOM? - MI* = 5,8 —3,5> =[21,39 .
Mat ph:fmg (Oxy) cit mit cau theo duong tron tam O ban kinh 5,8 cm nén duwong tron
nay c6 phuwong trinh x° +y° =5,8° = y* =—x* +33,64.
Thé tich hinh (H ) la:
5,8 1
m [ (-x*+33,64)dx= 7{——98 +33,64xj
1% 3

7

J/21,39
- 7{—%(5,83 —«/21,393j+33, 64(5,8—21,39)]

Thé tich chan dé:

119,94—7{—%(5,83—«/21,393j+33,64(5,8—21,39)}z96,5 (cm®).

Hét
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AO DUC & PAO TAO KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025

PE THI CHINH THUC MON TpAN

MA DE 102

Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phit dé

(a) X (a) X (a) X (a) X
(b) X (b) X (b) X (b) X
(c) X (c) X (c) X (c) X
(d) X (d) X (d) X (d) X

2 9 7 5 2 3 5 2 0 , 8 5

PHAN LOI GIAI CHI TIET

A. Cau hoi — Tra 10i tric ng

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Trong mat phffmg voi hé toa do Oxy, dién tich S ctia hinh ph:fmg gidi han boi d6 thi ham
s6 y = 2x+1, truc hoanh va hai duong thang x=1, x=2 dugc xac dinh bang cong thiic

2 2 2 2
A.S=r[(2x+1)dx. B.S=[(2c+1) dx. C. S=rf(2r+1) dx.D. S=[(2x+1)dx.
1 1 1 1

= Loi giai
Chon D
Dién tich S cua hinh ph:?mg gioi han boi d6 thi ham s6 y =2x +1, truc hoanh va hai
2 2
duong thang x =1, x =2 duoc x4c dinh bang cong thiic S = ﬂZx +1‘ dx = I(Zx +1) dx.
1 1
Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, mit phang di qua gdc toa dd va nhan 7= (—1; 0; 3)
lam mot vec to phap tuyén c6 phuwong trinh tong quat la
A. —x+3y=0. B. -y+3z=0. C. —x+3z=0. D. —x-3z=0.
= Loi gidi
Chon C
Phurong trinh mit phang —1(x—0)+0(y—0)+3(z—0)=0 < —x+3z=0.

Nghiém ctia phuong trinh 2 =8 1a




» Cau 4.

» Céau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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X = C. x=3.

N | o

= Loi gidi

Tacd: 2" =8=2"" =2 = 2x+1=3 < x=1.

Ho nguyén ham cta ham s f (x) =sinx+cosx la

B. cosx—sinx+C.
D. —cosx+sinx+C.

= Loi giai

A. cosx+sinx+C.
C. —cosx—sinx+C.

Chon D
Ta co: I(sinx+cosx)dx =—cosx+sinx+C.

ax+b

Chohams6 y = (ac #0, ad —bc # 0) cd bang bién thién dudi day:

cx+d
T —2
I

Y
)

+o0

~

Puong tiém can cua ding ctia d6 thi ham sd da cho c¢6 phuong trinh la
A y=-2. B. x=-2. C. y=1 D. x=1.
= Loi giai

Chon B
Dua vao BBT ta thdy TCD ctuia d6 thi ham s6 la: x =-2.
Cho cdp s6 cong (un) voi u, =2 va cong sai d=3. Gid trj cia u, bang
A. 14. B. 15. C.17. D. 12.
= Loi giai
Chon A
Ta co: u, =u, +(5-1)d=2+4.3=14.
Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P) :2x—4y+3z-9=0. Vecto nao
sau day la vecto phap tuyén ctia mat phang (P) ?
A. i, =(-2;4;3). B. i1, =(2;4;3). C. 7, =(2,-4;3).

= Loi gidi

D. 7i,=(24,-3).

Chon C
Mt phéng(P) :2x—4y+3z-9=0 c6 mdt vecto phap tuyén la 7, = (2; —4; 3) :
Mot nguoi chia thoi lwong (don vi:gidy) thiec hién cac cudc goi dién thoai ciia minh trong
mot tuan thanh sau nhém va lap bang tan sd ghép nhdm nhu sau:

Nhém [0;30) | [30;60) | [60;90) | [90;120) | [120;150) | [150;180)
10 11 8 6 4 1
Tt phan vi thit ba Q, (don vi:gidy) ctia mau s6 liéu ghép nhdm trén bang
A. 100. B. 95. C. 105. D. 90.

= Loi giai

Tan so

Chon B
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mau 7=10+11+8+6+4+1=40.
T¢ phan vi tht 3 cia mau s6 liu goc 1 %(xs0 +x,).

ﬂ—(10+11+8)

x,, €[90;120) nén Q, =90+—2 ; (120-90)=95.

Do x

307/

» Cau 9. Tap nghiém ctia phuwong trinh sinx =1 la

A.S={%+k2w|keZ}. B.S={g+kw|kez}.
C. S={k2nl keZ}. D. S={knl keZ}.

= Loi gidi
Chon A

Phuong trinh sinx=1<x =g+k27r(k € Z).

» Cau 10.Cho khdi chdp O.ABC c6 OA vudng géc véi mat phang (ABC ), tam giac ABC vudng tai
A va OA=2, AB=3, AC=6.Thé tich ctia kh&i chép O.ABC bang

A.12. B. 18. C. 6. D. 36.
= Loi giai
Chon C
0
A C
B
A 7 ” As 7 M 1 1 1
Thé tich ctia khoi chép O.ABC bang V = §OA'SABC = 5.2.5.3.6 =6.

» Cau 11.Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ (xem hinh vé). Duong thang B'C’ song song v6i mat phang

nao sau day?
AI
B/"'\ ol

L
I
1
1
1
i
”*\
. ~
- ~
Bk= o
o
BI

A. (B'BC). B. (ABC). C. (ABC'). D. (A'BC').
= Loi gidi
Chon B
Ta c6 {B’C’/ B¢ pey /(ABC)
BC < (ABC)

» Cau 12.Cho hinh chép tt gidc déu S.ABCD (xem hinh vé).

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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Goi O la giao diém ctia AC va BD . Phét biéu nao sau day la dl'mg7

_ — —  — _ —— —  —

A. SA+SB+SC+SD= 4SO B. SA+SB+SC+SD = ZSO
C. 54+S§+§+ST§ 0 D. S71+@+?C+ST§=§5.
= Loi gidi
Chon A
. SA+SC ZSO
ViO=ACNnBD= <_, __, . Vay SA+SB+SC+SD ZSO+ZSO 4SO.
SB+SD = ZSO

B. Cau hoi — Tra 10i diing/sai
»Cau 1. Choham s6 f(x)=x*—27x+81. Khi do:
Ménh dé bang | Sai

(a) | Ham s8 dd cho c6 dao ham Ia f'(x)=3x*-27

(b) | Phwong trinh f '(x) =0 co tapnghiém la S= {3}

(© | f(3)=27

(d) | Gia tri nh6 nhat cia ham s¢ f (x) trén doan [—4; 4] bang 27

= Loi giai
(a) Ham s6’da cho cd dao ham la f’(x) =3x*-27.
f'(x)=3x*-27.
» Chon DUNG.
(b) Phuong trinh f'(x)=0 c6 tdp nghiém la S={3}.
N 2 o7 x=3
f(x)=0e3x 27_0@L:_3.
» Chon SAI
© f(3)=
f(3)=3"-27.3+81=27.
» Chon DUNG.
(d) Gid trj nho nhat ciia ham s6” f (x) trén doan [—4; 4] bang 27.
f(—4) =125.
f(4)=3
f(- ) 135.
f(3)=2
Vay gia tri nho nhat caa ham so trén doan [—4 4] bang 27.
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hon DUNG.

Cau 2. Mot pham mém nhéan dang tin nhin quang cdo trén dién thoai bf”mg cach dua theo tir khda
dé danh dau mot sd tin nhan duoc giri dén. Qua mot thoi gian dai st dung, nguoi ta thay
rang trong sd tat ca tin nhan gti dén, c6 20% s tin nhan bj danh ddu. Trong s& cac tin
nhan bi danh dau, c6 10% sd tin nhan khong phai quang cdo. Trong céc tin nhan khong
bi danh d&u, c6 10% sG tin nhan la quang cao.
Chon ngﬁu nhién mét tin nhin dwoc gt dén dién thoai. Khi d¢é:

M¢énh dé Pung | Sai

(a) | Xac suat d€ tin nhan d6 khong bi danh dau 1a 0,8.

Xéc sudt d€ tin nhan d6 khong phai 1a quang cdo, biét rang né khong

bi danh dau, bang 0,95.

() | X4c suat dé tin nhan d6 khong phai la quang co bang 0,76 .

(d)

(b)

Xéc sudt d€ tin nhan d6 khong bi danh ddu, biét rang n6 khong phai
la quang cado, nhé hon 0,95.

= Loi giai
Goi A: “Tin nhan dwoc chon bi dinh dau” .
= A: “Tin nhin dwoc chon khong bj dénh dau”.
Va B: “Tin nhan dwoc chon la tin nhin qudng cdo”.
= B: “Tin nhin dwoc chon khong phdi la tin nhin qudng cdo”.
(a) Xdc sudt dé'tin nhdn d6 khong bi dénh déu la 0,8.
Taco: P(A)=0,2=>P(A)=1-P(4)=0,8.
» Chon DUNG.
(b) Xdc sudt dé'tin nhin dé khong phdi la qudng cdo, biét rang né khong bi danh déu, bang 0,95.
X4c sudt tin nhan 1a quang cdo, biét rang né khong bi danh dau la 10%
= P(B|A)=10%=0,1.
X4c sudt dé tin nhan d6 khong phai la quang céo, biét rang né khong bi danh d&u la
P(B[4)=1-P(B[4)-1-0.1-0,9.
» Chon SAL
(c) Xdc sudt dé'tin nhin d6 khong phdi la qudng cdo bang 0,76.
P(B)=P(B|A)-P(A)+P(B|A)-P(4)=0,1-0,2+0,9:0,8-0,74.
» Chon SAL
(d) Xdc sudt dé'tin nhin dé khong bi danh ddu, biét rang né khong phdi la quing cdo, nhé hon 0,95

P(B|4)-P(4) ¢9.0
P(B) 074

P(A[B)- ~0,97297 > 0,95.
» Chon SAL

» Cau 3. D6i v6i nganh nuodi trong thay san, viéc ki€ém soat lugng thudc ton du trong nude la mot
nhiém vu quan trong nham dap tGng cac tiéu chudn an toan vé moi truong. Khi nghién
ctu mot loai thudc tri bénh trong nudi trong thay san, nguoi ta st dung thudc d6 mot lan
va theo ddi nong d¢ thudc ton du trong nuwdce ké tir Itic st dung thudce. Két qua cho thdy

nong do thude y(t) (don vi: mg/lit) ton du trong nwdc tai thoi di€ém ¢ ngay (t > 0) ket
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¢ st dung thudc, thoa méan y(t)>0 va y'(t)=ky(t),(t=0), trong d6 k 1a hang s8 khac
khong. Do nong do thudc ton du trong nudc tai cac thoi di€m =6 (ngay); t =12 (ngay)
nhan duoc két qua lan luot 1a 2 mg/lit; 1 mg/lit. Cho biét y(t) — 8 ,(t > O) . Khi do:

M¢énh dé Pung | Sai
(a) g(t) =kt +C(t > O) véi C 1a mot hang s& x4c dinh
In2
b) | k=——+
(b) 5
(c) | C=3In2

Nong d¢ thudc ton du trong nudc tai thoi diém t =20 (ngay) ké tw
Itc st dung thudc 16n hon 0,4 mg/lit

= Loi giai
(@) g(t)=kt+C(t=0) vdi C la mft hing s& xic dinh.

(d)

Vi y(t)>0 va y'(t):k.y(t)am:k:>1ny(t):kt+C<:>y(t):ek”C (1).

y(t)
Ta co: y(t) = eg(t),(t > 0), két hop véi (1) suy ra g(t) =kt +C(t > O) véi C 1a mot hang

sO xac dinh.

» Chon DUNG.
In2
(b) k——?.
6)=e® =2 6)=In2
Ta co: y(t):eg(t),(tZO) suy ra: y( ) ¢ <:>g( ) " )
y(12) et _1 o g(lZ) =0
6)=6k+C=In2
Ta lai co: g(t):kt+C(t20) suy ra: {g( ) i " :>—6k:1n2<:>k:_ln_2_
g(12)=12k+C=0 6
» Chon DUNG.
(c) C=3In2.

Ta cé: g(12)=—ln?2.12+C=0:>C=21n2.

» Chon SAL
(d) Nong dg thudc ton dw trong nwdc tai thoi diém t =20 (ngay) ké 't liic siv dung thudc 16n hon 0,4
mg/lit.

—%.20+21n2

MT
y(20)=e*) =¢ ~0,3968<0,4.

» Chon SAI

» Cau 4. MO0 hinh toan hoc sau day duwoc st dung trong quan sat chuyén dong ciia moét vat. Trong
khong gian cho hé toa do Oxyz co ;, ;,_k' [an luot 14 cac vecto don vi trén cac truc Ox, Oy
, Oz va d6 dai mdi vecto don vi d6 bang 1 mét. Cho hai diém A va B, trong d6 diém A
o6 toa do 1a (6;6;0) . Mot vat (coi nhw 1a mot hat) chuyén dong thang véi tdc d6 phu thude
thoi gian t (giay) theo cong thtrc v(t) = 3t+300 (m/giay), trong d6 3 la hang s& duong

va 0<t<6. O thoi diém ban dau (t=0), vat di qua A vdi t6c dd 300 m/gidy va hudng
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- = —

vecto i,j,k c6s6 do twong ting bang 60°, 60°, 45°. Khi dé:

1 B.Sau 2 giay ké tir thoi diém ban dau, vat di duwoc quang duong 608m. Goi i = (a; b; c)

la vecto cung hudéng véi vecto AB biét rang ‘ﬁ‘ =1 va goc gitta vecto i lan lugt véi cac

M¢énh dé Pang | Sai
(@) | a=cos60°
(b) | Phuong trinh dudng thing AB 1a = . °_ yT_ES = g
(o) | B=3
@ Gia str sau 5 giay ké tir thoi diém ban dau, vat dén diém B(xB Y, ;zB)
. Khi d6 x, =781
= Loi giai
(a) a=cos60°.
i = ‘?‘.‘ﬁ‘cos 60° < a=cos60°.
» Chon DUNG.
(b) Phirong trinh dwomg thing AB Ii xT_B _ yT‘G -2,
Ta c6 ﬁ.;: m.‘ﬁ‘cos60° b= %
L L V2
uk= ‘k‘.‘u‘cos45° &= -
1142 6

Suy ra i = {E 5 —J do d6 duwong thang AB cé phuong trinh a2

» Chon SAL
(c) B=3.

Quang duong di duoc ctia vat sau thoi gian 2 giay ké tir thoi di€ém ban dau la

2

j.v(t)dt _[ﬁ—t+300tJ

0 0

Theo baira ta cd 25+600=608 < 3=4.
» Chon SAIL

(d) Gid st sau 5 gidy k€ tie thoi diém ban diu, vdt déh diém B(x,;y,;z,). Khi d6 x, =781,

Gia st sau 5 giay ké tir thoi diém ban dau, vat dén diém B(xB Yy ;zB) )

AB= iv(t)dt =(2¢ +300t)‘z =1550 (mét).

Khi d6 AB 1550- u:>x =x +g—781

» Chon DPUNG.
C. Cau héi — Tra 10i ngdn

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

=23+600 (mét).

» Cau 1. D€ dat duwgc mot vat trang tri trén mat ban, ngwoi ta thiét k&€ mot chan dé€ nhu sau. Lé’y
mot khéi gd cd dang khdi chép cut t¢ gide déu véi d6 dai hai canh ddy lan luot bang
7,4cm va 10,4cm, bé day khéi gb bang 1,5cm . Sau d6 khoét bé di mot phan cyg
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o cho phan d6 c6 dang vat thé H, @ d6 H nhan duoc bf?mg cach cit khéi cau ban kinh
5,7 cm boi mot mat phéng cit ma mét cit 1a hinh tron ban kinh 3,5cm (xem hinh vé)

7.4 cem

10,4 em
Thé tich ctia khdi chan d& bang bao nhiéu centimét khdi (khong lam tron két qud cdc phép
tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin mueoi)
= Loi giai

vTréloi: | 9|5, ] 9]
Xét trén mat phzfmg toa d6 Oxy c6 duong tron tam gdc toa do O , ban kinh 5,7cm 1a

duong tron thiét dién 16n nhat cat khéi cau dé cho. Goi (P) la mat phang di qua tam O
cua khéi cau, vudng gdc véi truc Ox va (Q) la mat phang song song véi (P) sao cho
cach tam ctia khdi cau 1 khoang 1a a va biét rang duong tron giao tuyén tao boi (Q) co
ban kinh bang 3,5cm .

Khi ay a la nghiém ctia phuwong trinh hoanh d¢ giao diém gitta duong tron

(C):y=+5,7"-x* va dudng thing y=3,5. Ttic ta cé phurong trinh sau:

5,7°—x* =3,5< x=4/5,7-3,5° :g.

Nhan thay vat thé H dé khoét vao khéi chdp cut ¢ dang 1a chom cau cé ban kinh bang

\/506
5

3,5cm, khi &y chiéu cao ctia chdm nay chinh bang h=5,7-a=5,7 - (cm) <1,5 (cm)

(hop 18).
5,7

Khi dy thé tich (H) la: V, = [ ({5,7° -+ )de:A(cmS) (2).

506

5
Tai kh&i chép cut, ta thuc hién cat mot mit phang qua duong cao khdi chép va vudng
gbc véi hai ddy, khi &y ta mo hinh héa dwoc mit cat 1a hinh thang vuong ABCD nhuw
hinh vé dudi (trong d6 A, D lan luot la tdm mat day bé va day 16n caa chop cut).

E
B
3,7 A
1,5
C 5’2 D

Goi E=ADNBC,
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EA:AB<:> EA :3.7
ED CD EA+15 5,2
Suy ra ED=EA+AD=5,2 (cm).

Goi V, la thé tich khoi chop déu day 1a hinh vudng canh 7,4cm va dwong cao
EA=3,7cm

va V, la thé tich khoi chép déu ddy la hinh vudéng canh 10,4 cm va duwong cao
ED=5,2cm

Thi thé tich khdi chép cut bang:

1
V,=V,-V,= 5((10,4)2 5,2-(7,4) .3,7) =119,94 (cm’)  (2)

theo dinh 1i Thales ta co:

< EA=3,7 (cm)

Tt (1) va (2) ta suy ra thé tich khoi chan dé'la V, -V, =119,94- A=95,9 (cm?’).
Néu mot doanh nghiép san xudt x san pham trong mot thang (x eN;1<x< 4500) thi

doanh thu nhan duoc khi ban hét s6 san pham do6 la F (x) =-0,01x* +400x (nghin dong),

trong khi chi phi san xuét binh quan cho mdi san pham la G(x) _ 30000 +270 (nghin
x
dong). Gia st s6 san phdm san xuét ra luén duoc ban hét. Trong mot thang, doanh nghiép
d6 can san xuat it nhat bao nhiéu san pham dé€1oi nhudn thu dwgc 16n hon 100 triéu dong?
= Loi giai

vTréloi: | 1] 0] 9] 2]
Loi nhuén khi ban hét x san phdm vdi (x eN;1<x< 4500) la:
L(x)=F(x)-x.G(x) =—0,01x’ +400x —30000 - 270x
= L(x)=-0,01x* +130x—30000 (nghin dong).

D€' loi nhuan thu duoc 16n hon 100 triéu dong =100000 nghin dong
= L(x) >100000 <> —0,01x? +130x — 30000 >100000 .

& —0,01x* +130x —130000 > 0 «<>1091,67... < x <11908, 32...
Giao v6i diéu kién (x eN;1<x< 4500) =1091,67... < x <4500
=1092 (san pham).

Vay doanh nghiép can san xuat it nhat 1092 (san pham).
Ban Nam tham gia cudc thi giai moét mat thuie. Theo quy tac ctia cudc thi, nguoi choi can

=X .
mi

chon ra séu s8 tir tap S ={21;22;23;24;25;26;27;28;29} va sap x&p moi s6 vao ding mot

vi tri trong sdu vi tri A, B,C,D, M, N, P nhw hinh bén dwéi sao cho mai vi tri chi dwoc sap
x€p mot so.

A

/ N\
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at thu sé duoc giai néu cac b ba sd xuat hién ¢ nhitng bd ba vi tri
(A,M,B); (B, N,C); (C, P,A) tao thanh cac cap s6 cdng theo thit tyw d6. Ban Nam chon
ngau nhién sdu sd trong tap S va xép ngau nhién vao cac vi tri dugc yéu cau. Goi xac

A, .2 . A 2 A \ ~ 7 \ .7 . 2 :I A
xudt ban Nam gidi dwgc mat thu & 1an chon va xép dé la a. Gid tri — bang bao nhiéu?
a

= Loi giai

vTréloi: | 25| 2] 0]
S6 phan ttr ciia khdng gian mau: n(Q) = A =60480 (cach).

Goi A labién ¢ “ Ban Nam giai dwgc mat khau”.
Vi mdi bo ba s6 (A, M,B); (B, N,C); (C, P,A) lap thanh mot mot cap s6 cong nén:
A+B; N B+C; P A+C'
2 2 2
Khi d6 bd bas6 A, B, C phai cing chdn hodc ciing 18, ta xét cac treong hop sau:

M =

» Treong hgp 1: BO ba s A, B, C cung chén.

Khi d6 ta c6 2 bd ba s thoa man la: (22;24;28) va (22;26;28), v6i mdi cach x€p mot bd
ba s6 vaoba vitri A, B, C thi ¢ duy nhat mot s6 duoc chon dé€ xép vao vi tri M, mot s6
dugc chon dé xép vao vi tri N, mot s6 duoc chon dé xép vao vi tri P.

S6 cach Nam giai dwoc mat thu trong truong hop nay la: 2.3!=12 (cach).

» Trwong hop 2: Bo ba s A, B, C cung lé.

Khi d6 ta c6 sdu bd sdu s8 thoa man la: (21;23;27), (21,23;29), (21;25;27), (21,27;29),
(23;25;29), (23;27;29), v6i mdi cdch xEp mot bd ba s vao ba vitri A, B, C thi ¢6 duy
nhat mot s6 dwgce chon dé xép vao vi tri M, mot s6 dugce chon dé€ xép vao vi tri N, mot
s0 dugc chon dé xép vao vitri P.

SO cach Nam giai dwgc mat thu trong truong hop nay la: 6.3!=36 (cach).

Khi d6 s6 cach nam giai dwoc mat thu la: n(A) =12+36 =48 (cach).

X4c sudt dé ban Nam giai duwoc mat thu la P(A) =a= _48 = 1 .
60480 1260
Vay: 2= —2__ 2520,
a 1
1260

» Cau 4. D€ gay quy tir thién, cau lac bd thién nguyén cua mét truong THPT t6 chire hoat dong
ban hang v6i hai mét hang 1a nuwde chanh va khoai chién. Cau lac bd thiét ké hai thye don.
Thuc don 1 ¢6 gia 35 nghin dong, bao gom hai c6c nudc chanh va mot tai khoai chién.
Thuc don 2 ¢6 gia 55 nghin d6ng, bao gdm ba c6c nude chanh va hai tai khoai chién. Biét
rang cau lac bd chilam dwoc khdng qua 165 c6c nudc chanh va 100 tti khoai chién. S& tién
16n nhat ma cau lac bo ¢ thé nhan duoc sau khi ban hét hang bang bao nhiéu nghin dong?
= Loi giai

vTréloi: | 29| 7] 5]
Ta co:

C6c nwéc chanh | Tii khoai chién Giéd (nghin dong) |
2 1 35 (nghin dong)
2x X 35x (nghin dong)

Thwc don 1:
x (thuc don)
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3 2 55 (nghin dong)
y (thuc don) 3y 2y 55y (nghin dong)
xZO,yZO,(x,yeZ)

Hé rang budc: {2x+3y <165
x+2y <100

Goi F (x, y) (nghin dong) la sO tién cau lac by nhan duwoc = F (x; y) =35x+55y.
xZO,yZO,(x,yeZ)

Tim GTLN cua F(x; y) thoa man {2x+3y <165
x+2y <100

2x+3y =165
x+2y=100

20 40 60 80 C100
Mién nghiém cua hé bat phwong trinh 1a mién t& giac OABC (ké ca bién). Toa d6 ctia cac
dinh tw gide d6 1a O(0;0), A(0;50), B(30;35), C(82,5;0).

Thay lan luot toa dd cac dinh cua t& giac vao ham F =35x+55y, ta duoc:

Tai O(0;0):F=35.0+55.0=0;

Tai A(0;50): F=35.0+55.50 = 2750;

Tai B(30;35): F =35.30+55.35 = 2975;

Tai C(82,5;0): F =35.82,5+55.0=2887,5;

Ta thdy F (x,' y) =35x+55y dat gia tri 16n nhat bang 2975 nghin dong tai diém B(30; 35)
Vay s0 tién 1on nhat ma cau lac bd ¢ thé nhan duoc sau khi ban hét hang béng 2975
nghin dong.

» Cau 5. C4bon ngan (trong mot gia dé€ sach) dwgc danh s6 thi tw 1, 2, 3, 4 va tam quyén sach khac
nhau. Ban An x&p hét tim quyén sdch néi trén vao bon ngén dé sao cho mdi ngan co it
nhat mot quyén sach va cac quyén sach duoc xép thang ding thanh mot hang ngang véi
gdy sach quay ra ngoai & mdi ngan. Khi da xép xong tdm quyén sach, hai cach x&p cta
ban An dugc goi la gidng nhau néu chung thoa man dong thoi hai diéu kién sau day:
= V4i tieng ngan, s6 luong quyén sach & ngan dé la nhu nhau trong ca hai cach xép;
= V6i tling ngan, thit tw tir trai sang phai ctia cac quyén sach duoc xép la nhw nhau trong
ca hai cach xép.

. \ A ; A Ao A ) 2 .7 . 2 T M A
Goi T la s0 cach xép d6i mot khac nhau ctia ban An. Gia tri cua 500 bang bao nhiéu?

> Loi gidi

vTraloi: | 2|3 |5 ] 2|
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wdc hét xép 8 quyeén sach thanh mot hang ngang, c6 8! cach.

Khi xép 8 quyén sach thanh mét hang ngang thi c6 7 vi tri trong 6 gitta 2 quyén sach ké
nhau.

Gia st ¢6 3 vach ngén chia 8 quyén thanh 4 nhém sach, mdi nhém c6 it nhat 1 quyén,
theo tha tuw d6 ta d€ vao 4 ngan sach.

Khi d6 ta chon 3 trong 7 vi tri trong d6 d€ dit 3 vach ngén, c6 C: cach.

Suy ra c6 T =8!.C3 =1411200 céch sap x&p khac nhau ctia ban An. Vay G_Z)HO =2352.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong véi AB=2. Biét rang hinh chiéu
vudng gbc ctia S trén mat phang (ABCD) la trong tam H ctia tam gidc ABC va SH = J2.

Khoang cach gitta hai duong thang AC va SD 1a bao nhiéu (khong lam tron két qud cdc phép
tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phiin trim)?
= Loi giai

vTréloi: | 0| , | 8] 5]

Goi M 1a trung diém cua SB; O la giao diém ctia AC va BD nén O la trung diém ctia
BD.

Do OM la duong trung binh ASBD nén SD//OM va OM = (AMC) nén SD//( AMC)
Khi d¢6: d(SD, AC)=d(SD,(AMC))=d(S,(AMC))=d(B,(AMC)).

Goi K la trung diém cua HB.

1. 2

Khi dé MK =ZSH === va MK//SH nén MK L(ABCD).
\ 3 p s 3
Ma OB = OK nén d(B,(AMC))zEd(K,(AMC)).

1 22

Mat khac OK:OB—KBzOB—EHB:OB—%OB:%OB:T.

Vay d(SD,AC)zgd(K,(AMC))zg Mf'OK = = 3*5/5 ~0.85.
MK? +OK
Heét
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B&IAO DUC & PAO TAO KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025
PE THI CHINH THUC MON TpAN
‘ MA DE 103

Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phit dé

(a) X (a) X (a) X (a) X
(b) X (b) X (b) X (b) X
(c) X (c) X (c) X (c) X
(d) X (d) X (d) X (d) X

2 , 0 8 2 1 5 0 9 5 , 3

PHAN LOI GIAI CHI TIET
hiem
A A . \ 2 x-3 y+2 z-1 . a1

» Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang (d): TR Vecto nao sau day la

mot vecto chi phuong ctia dudng thang (d)?

A. 7, :(3; 2;1). B. 7, =(4; —5;2). C. g =(3; —2;1). D. 7, =(4;5;2).

= Loi gidi
Chon B

» Cau 2. Cho hinh hop ABCD.A'BC'D’ (xem hinh vé). Duong thang AB song song véi mat phang
nao sau day?

A. (A'BCD'). B. (CC'A'A). C. (BBCC). D. (AA'D'D).
= Loi gidi
Chon A
» Cau 3. Nghiém ctia phuong trinh log, ( 2x —1) =2 la
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» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.
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A. x:§.
2

Chon C

B. x=4.

C. x=5.

= Loi giai

log,(2x-1)=2 & 2x-1=3 & 2x-1=9 & x=5

Vay phuong trinh ¢6 1 nghiém x=5.

Cho cép s8 cong (u, ) 6 u, =4 va cong sai d=-3. Gid trj cua u, bang
n

A. -11.

Chon B

B. 8.

g =1, +4d =4+4.(-3)=-8

Tap nghiém cta phwong trinh sinx=0 la

A. 5={3+k7r
2

C. 5={1+k2w
2

Chon B

keZ}.
keZ}.

sinx=0<:>x:k7r;(keZ)
Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ (xem hinh dwéi). Phat biéu nao sau day la dung?

A. BA+A'C'=BC.

Chon A

C. 19.
= Loi gidi

B. S={knlkeZ}.

D. S={k2rlkeZ}.

= Loi giai

D. 16.

B. BA+A'C'=A'A. C.BA+A'C'=BC'. D.BA+A'C =CB .

= Loi giai

Ta cé: AC = A'C’ vh BA+AC =BC nén BA+A'C' =BC

Mot nguoi chia thoi lwong (don vi: gidy) thuc hién cac cudc goi dién thoai ctia minh trong

mot tuan thanh sdu nhém va 1ap bang tan sd ghép nhém nhu sau.

Nhém \ [0;40) | [40;80) | [80;120) | [120;160) | [160;200) | [ 200;240)
Tian s6 | 11 10 6 8 4 1

Tt phan vi thit ba Q, (don vi: gidy) ctia mau s& liéu ghép nhom trén bing

A. 140 B. 135. C. 145. D. 130.

= Loi giai

Chon B
Nhém [0;40) | [40;80) | [80;120) | [120;160) | [160;200) | [ 200;240)
Tan s6 11 10 6 8 1 1
Tan s6 tich liy 11 21 27 35 39 40
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» Cau 8.

» Cau 9.
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30-27

Ta co: Q, =120+ 40=135

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, mit phing di qua diém A(2;1,'—4) nhan
n= (3; 2; —1) lam mot vecto phap tuyén c6 phuong trinh la

A. 3(x+2)+2(y+1)—(z-4)=0. B. 2(x+3)+(y+2)-4(z-1)=0
C. 2(x-3)+(y—2)-4(z+1)=0. D. 3(x—2)+2(y-1)—(z+4)=0.
D = Loi giai

Mit phang di qua diém A(2; 1 —4) nhan 7 = (3; 2; —1) lam mot vecto phdp tuyén c6
phuong trinh la 3(x—2)+2(y—1)—(z+4) =0.
Cho hinh chdép S.ABC ¢ SA vuodng goc véi mit phang (ABC), tam gidc ABC vudng tai
A va SA=3,AB=4,AC=5. Thé tich ctia khdi chép S.ABC bang
A. 30. B. 60. C. 10. D. 20.

= Loi giai
Chon C

Thé tich kh&i chép bang V = %.3.4.5 =10.

» Cau 10.Ho nguyén ham ctia ham s8 f(x)=x" la

» Cau 11.Cho ham s6 y =

A. 3x*+C. B. 2x3+C. C. %x3+C. D. %x3+C.

= Loi giai
Chon C
x3
Ta co: Ixzdx == +C.
3

ax+b

cx+d
ctua d6 thi ham s8 da cho c6 phuong trinh la

J 17\
2
/

—1/0 £

A, y=-1. B. y=2. C.x=2. D. x=-1.
= Loi gidi

(ac#0,ad—bc#0) c6 d6 thi nhuw hinh dwéi. Puong tiém can dung

Chon D
Puong tiém can ding cua d6 thi ham s6 da cho ¢6 phuong trinh 1a x=-1

» Cau 12.Trong mat phang véi hé toa dd Oxy, dién tich S ctia hinh phang gi6i han béi d6 thi ctia
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B. s:ﬂzx—s\dx.
1

J%(Zx 3)dx

= Loi giai

Chon B

C.S= wﬁzx—s\dx. D.S= W_Z[(Zx—S)Z dx.
1 1

Dién tich S ctia hinh phang gidi han béi d6 thi ctia ham s§ y = 2x -3, truc hoanh va hai

2
duong thang x =1,x = 2 dwoc xac dinh bang cong thiic S = ﬂ2x —S‘dx
1

B. Ciu hoi — Tra loi ding/sai
» Cau 1. P61 véi nganh nudi trong thuy san, viéc kiém soat leong nudce ton du trong nuwede la mot
nhiém vu quan trong nhdm dap tng cac tiéu chuan an toan vé moi treong. Khi nghién
ctu mot loai thudc tri bénh trong nudi trong thuy san, ngwoi ta st dung thudc d6 mot lan
va theo doi nong do thudc ton du trong nuwdce ké tir lac st dung thudc. Két qua cho thay
nong do thude y(t) (don vi: mg/lit) ton du trong nuwdc tai thoi diém + ngay (t > O) ké tw

lic str dung thudc, thoa man y(t) >0 va y'(t) = k-y(t)(t > 0), trong do6 k 1a hz‘?mg sd khac
khong. Do nong do thudc ton dw trong nuwdc tai cac thoi diém t=6 (ngay); =12 (ngay)

nhan duoc két qua Ian luot 1a 2 mg/lit; 1 mg/lit. Cho biét y(t)=e®"

M¢énh dé Pung | Sai
(a) g(t) = kt+C(t > O) véi C 1a mot hang s8 xac dinh
In2
b) | k=——+
3
(c) | C=4In2

(d)

y()=ky(t)(t20)=

Nong do thudc ton du trong nudc tai thoi diém ¢ =28 (ngay) ké ti luc

str dung thudc nho hon 0,2 mg/lit
23 Loi giai

y,( t t
y( j d = [kd

Do d6 Iny(t)=kt+C=y(t)=€""
(a) g(t):kt+C(t20) v6i C la mot hang s6 xdc dinh.

Vly()

kt+C

» Chon DUNG.

In2
b) k=——-—.
() 3

y(6)=e

y(12)

Ta co heé { = 6

e =2=6k+C=In2
e =1=12k+C=0

6k+C=In2 k——ln—2

12k+C =0 C=21n2

» Chon SAIL

(c) C=4In2.

» Chon SAIL
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g/lit.

lr1—24—21112 —E~28+21n2

Khidé y(t)=e ¢~ =y(28)=e ° ~0,157<0,2
» Chon DUNG.
» Cau 2. Cho ham s§ f(x)=x"—48x—-8. Khi do:
Ménh dé

0 thudc ton dw trong nwéc tai thoi diém t =28 (ngay) ké'tir liic siv dung thudc nhd hon 0,2

Pang | Sai

(a) | Ham s6 da cho c6 dao ham 1a f'(x)=3x"—48

(b) | Phuong trinh f'(x)=0 c6 tap nghiém 1a S ={4]

(© | f(4)=248

(d) | Gid tri 16n nhat cia ham s6 f (x) trén doan [—5; 5] bang 248

= Loi giai
(a) Ham s6'dd cho cd dgo ham la f'(x)=3x* —48.
f'(x)=3x*-48
» Chon DUNG.
(b) Phwong trinh f’(x) =0 c6 tdp nghiém la S = {4}
f(x)=0=3x"-48=0<>x=+4
» Ch()n SAL
(©) f(4)=248.
f(4)=4°-48-4-8=-136

» Chon SAIL
(d) Gia tri Ion nhit cua ham s6” f (x) trén doan [—5; 5] biang 248.
fl(x)=0=3x"-48=0& v=—hel 58]
x=4¢[-55]

£(-5)=107; f(—4)=120; f (4) =-136; f(5) =123

Vay gia tri 16n nhat cia ham s6 f (x) trén doan [—5; 5] b@fmg 120.

» Chon SAL

» Cau 3. Mot phan mém nhan dang tin nhin quang cao trén dién thoai di dong b?mg cach dwa theo
tr khéa d€ danh d&u mot 8 tin nhan duoc giri dén. Qua mot thoi gian dai stt dung, nguoi
ta thdy rang trong sd tat ca tin nhan gtti dén, c6 10% sd tin nhan bi danh dau. Trong s8 cac
tin nhan bi danh dau, c6 10% s& tin nhan khong phai la quang cdo. Trong s8 cac tin nhan

khong bi danh dau, c6 10% s8 tin nhan la quang céo.
Chon ngﬁu nhién mot tin nhin dwoc guri dén dién thoai.
Ménh dé

Pung | Sai

(a) | Xac sudt d€ tin nhan d6 khong bi danh dau bang 0,9.

(b) danh dau, béng 0,8.

Xéc suat dé tin nhan d6 khong phai la quang cao, biét rang né khong bi

(c) | X4c suat dé tin nhin do khong phai la quang cao bé“mg 0,82.
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X4c sudt dé tin nhan d6 khong bi danh dau, biét rang né khong phai la

quang cdo, 1én hon 0,95. ‘ ‘
= Loi giai

Goi A: “Tin nhin dwoc chon bi dénh diu”.

Va B: “Tin nhdn duwoc chon la qudng cdo”.

Ta c6 so d6 hinh cay

(a) Xdc sudt dé'tin nhin d6 khong bi ddnh déu bing 0,9.
Xac sugt dé tin nhin do khong bi dénh dau la P(A)=1-P(A)=1-0,1=0,9
» Chon DUNG.
(b) Xdc sudt dé'tin nhin dé khong phdi la qudng cdo, biét rang né khong bi dénh déu, bang 0,8.
Xac suat dé tin nhan d6 khong phai la quang cao, biét rang né khong bi danh dau la
P(BIA)=1-P(BIA)=1-0,1=0,9
» Ch()n SAI
(c) Xdc sudt dé'tin nhdn d6 khong phdi la qudng cdo bang 0,82.
Xéc sudt d€ tin nhan d6 khong phai la quang céo la
P(B)=P(BIA)P(A)+P(BIA).P(A)=0,101+0,90,9=0,82
» Chon DUNG.
(d) Xdc sudt dé'tin nhin d6 khong bi ddnh ddu, biét rang né khong phdi la qudng cdo, 16m hon 0,95
X4&c suat dé tin nhan d6 khong bi danh d&u, biét rang né khdng phai la quang céo la
P(AB) 0,90,9 81

P(Zlé): P(E) - =5, > 0.9

» Chon DPUNG.
» Cau 4. MO0 hinh toan hoc sau day duoc st dung trong quan sat chuyén dong ciia moét vat. Trong

khong gian cho hé toa do Oxyz co ?; ;,I; [an lwot la cdc vecto don vi trén cac truc
Ox,0y,0z va d6 dai cua mdi vecto don vi béng 1 mét. Cho hai diém A va B, trong d6
diéfm A co toa do la (4; 4;0). Mot vat (coi nhw la mot hat) chuyén dong théng voi toc do
phu thudc thoi gian t (gidy) theo cong thitc v(t) = 3t+300 (m/giay), trong &6 3 1a hang

s8 duong va 0<t<6. O thoi diém ban dau (t=0), vat di qua A véi t6c do 300 (m/giay)
va hudng t6i B. Sau 2 gidy ké tir thoi diém ban dau, vat di duwoc quang duwong 608 mét.
Goi Ui = (a; b;c) la vecto cling huedng véi AB. Biét rang ‘ﬁ‘ =1 va goc gilra vecto i va cac

- o -

vecto i;j;k cbs6 do twong uing béng 60°, 60°, 45°.
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Ménh dé Ping | Sai

a=cos60°

(b) | Phuong trinh dwong thing AB 1a *—2 - ¥4 _

z
1 1 2
(0| B=2
Gia si sau 5 gidy k& tir thoi diém ban dau, vat dén diém B(x,;y,;z,).
Khi d6 x, =779

(d)

= Loi gidi
(a) a=cos60°.

Do goc gitta vecto i va cac vecto i;7:k c6s8do tuong ting bang 60°, 60°, 45°

g

= a=cos60°.

r\JII—‘ ‘l

Nén u :(cos 60°; cos60°; cos 45° ( %

» Chon DUNG.

(b) Phuwong trinh dwong thing AB - .- yT =5
Duong thang AB di qua A(4 4; O) va ¢b vecto chi phuong 2i = (1; 1,2 ) nén co phuwong

z

N

trinh chinh tic la —4 y 4

» Chon SAL
(c) p=2.

Do sau 2 giay vat di deoc 608 mét nén I dt =608.

2

Bt?

o (/Bt+300)dt:608<:>( > =608 <> 23 +600=608 <> 3 =4

O ey N

+ 300t}

0
Vay o(t)=4t+300
» Chon SAL
(d) Gid st sau 5 gidy ke tir thoi diém ban ddu, vt dén diém B(x,;y,;z, ). Khi dé x, =779.
Taco B(4+t;4+42t) AB.
5 5
Quang duong vat di dugc sau 5 gidy la J.v(t)dt = _[(4t + 300)dt =1550 (mét).
0

0

Suy ra AB=1550.

Suy ra \/(4+t—4)2 +(4+t—4)2+(«/§t—0)2 —1550 = 2t =1550 = t = 775 = x, = 779 (do i

cung huong voi AB nén >0 ).
» Chon DPUNG.

C. Cau héi — Tra 10i ngdn
» Cau 1. Néu mot doanh nghiép san xudt x san pham trong mot thang (x e N ;1<x<4500) thi
doanh thu nhan dwgc khi ban hét s6 san phdm d6 1a F (x) =-0,01x* +350x (nghin dong),
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» Cau 2.

» Cau 3.
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trong khi chi phi san xudt binh quan cho médi san pham la G(x) _ 30000 +260 (nghin
x

dong). Gia st s6 san pham san xuat ra luoén ban hét. Trong mét thang, doanh nghiép do6
can san xudt it nhat bao nhiéu san pham dé€ loi nhuan thu dwgc 16n hon 100 triéu dong?
w Loi giai

vTréloi: | 1|8 0] 8]

Loi nhuan ctia doanh nghiép khi san xuat x san pham trong mot thang la:

30000
x

L(x)=F(x)-xG(x)=-0,01x’ +350x—x( +260j =—0,01x* +90x —30000

D€ 1oi nhuéan 16n hon 100 triéu dong thi
L(x)=—-0,01x? +90x —30000 > 100000

< -0,01x* +90x —130000 > 0 <> 1807,41< x < 7192,6

Vi x e N';1<x <4500 nén gid tri nho nhat caa x 1a 1808.

C6 bon ngan (frong mot gid dé'sich) dwoc danh s6 thi tw 1, 2, 3, 4 va bay quyén sach khac
nhau. Ban An x&p hét bay quyén sach néi trén vao bdn ngan dé sao cho mdi ngan cd it
nhat mot quyén sach va cdc quyén sach duoc xép thang diing thanh mot hang ngang véi
gdy sach quay ra ngoai & moi ngan. Khi da xép xong bay quyén sach, hai cich x&p ctia ban
An duogc goi la gidng nhau néu ching théa man dong thoi hai diéu kién sau day:

*V6i tiing ngén, s6 lugng quyén sach 6 ngan dé la nhw nhau trong ca hai cach xép.

Vi tling ngdn, thit tu tir trai sang phai ctua cac quyén sach duoc xép la nhu nhau trong
ca hai cach xép.

. \ A 7 A A A 7 3 o7 . ? T M A
Goi T la sO cach xép do6i mot khac nhau cua ban An. Gid tri cua 0 bang bao nhiéu?

= Loi giai

VTraloi: | 2] 0] 1] 6|
Budc 1: Sap x&p 7 quyén sach thanh mot hang ngang c6 7! cach.
Budc 2: 7 quyén sach theo thit tu tir 1 dén 7 ¢6 6 vi tri ndm gitta, ta chon 3 trong 6 vi tri
nam gitta d6 d& dat vach ngan (3 vich ngin chia 7 quyén thanh 4 nhém sich, moi nhom cé it

nhat 1 quyén, theo thir tw d6 ta dé'vao 4 ngan sdch) c6 C; cach.

T

Vay c6 tat ca T =7!.C2 =100800 cach sap x&p khac nhau ctia ban An.

7

4 . 2 T
Gia tri caa — =2016.
50
Ban Nam tham gia cudc thi giai mot mat thw. Theo quy tac ctia cudc thi, nguoi choi can
chon ra sdu s tir tap S ={31;32;33;34;35;36;37;38;39} va x&p mdi s vao dung mot vj tri
trong sau vi tri A,B,C,M,N, P nhu hinh bén sao cho mdi vi tri chi duoc x&p mot s6. Mat

thw sé dwoc giai néu cdc bd ba s6 xudt hién & nhiing by ba vi tri
(A,M,B);(B,N,C);(C,P,A) tao thanh cac cdp s6 cong theo tht tw d6. Ban Nam chon

ngau nhién sdu sd trong tap S va x&p ngau nhién vao cac vi tri dwgc yéu cau. Goi xac suat

A? e A 2 A \ A & B .7 . 2 3 M PN
dé ban Nam gidi dwgc mat thw ¢ lan chon va xép dé 1a a. Gia tri cia — bang bao nhiéu?
a
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A

/ N\

M P

/ \

B —N — C

= Loi giai

vTraloi: | 3] 78] 0]

S ={31;32;33;34;35;36,37;38;39)|

= n(Q)=A; =60480.

Do (A; M;B);(B;N;C);C(P; A) tao thanh 1 CSC.
A+B=2M

={B+C=2N < 2A+2B+2C=2M+2N+2P < A+B+C=M+N+P.
C+A=2P

Ta thay:

(1) 31+33+37 =32+34+35(=101)

(2) 31+33+39=32+35+36(=103)
(3) 31+35+37 =33+34+36 (=103)

(4) 33+35+39=34+36+237(=107)
(5) 33+37+39=35+36+38(=109)
(6) 32+34+38=33+35+36(=104)

(7) 32+36+38=234+35+37(=106)
(8) 31+37+39=234+35+38(=107)
Moi bd s8 thoa man trén cé 3! cach xép A; B;C; M;N; P
Xac sudt Nam giai dwgc mat thw la: a = i? _ 1 = 3.3 _ 3780
A 1260 a4 1
1260
» Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi véi ABC =60° va AB=4. Biét réng

hinh chiéu vudéng gdc ctia S trén mit phang (ABCD) la trong tam H cua tam gidc ABC
va SH =243 . Khoang cach giita hai duong thing AC va SD bing bao nhiéu (khong lam
tron két qua cic phép tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin tram)?

= Loi gidi

VTraloi: | 2], ] 0] 8]
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» Cau 5.
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1
1
1
1
1
1
1
I
1
1
1
1
1
]
-

-
s

s~

Goi O la tam hinh thoi ABCD
Dé thay ABCD 1a hinh thoi nén ABC =60° suy ra ABC, ACD la hai tam giac déu
OD=BO=+AB — AO? =& -2 =12 =23
Ve OM L SD
. AC L(SBD)
Vi
OM 1 SD

Vé HK L SD.

}: AC 1OM =d(AC,SA)=0OM

Vi H la trong tam cta tam gidc ABCnén HO _ HO_1_OD_3

=S =
OD BO 3 HD 4

83
Tacd: HD=2.BO=2.23=3¥3
aco: 3 3 V3 3

53
[ ((ﬂ} o385 58 o
ey

bé gay quy tir thién, cau lac bd thién nguyén ciia mot treong THPT 6 chire hoat dong ban

hang vdi hai mat hang la nwdc chanh va khoai chién. Cau lac b thiét ké hai thye don.

Thuc don 1 ¢6 gia 25 nghin dong, bao gom hai c6c nwdc chanh va mot tai khoai chién.

Thuc don 2 ¢6 gia 40 nghin dong, bao gom ba cdc nudc chanh va hai tai khoai chién. Biét

rang cau lac bd chilam dwoc khdng qua 165 cdc nudc chanh va 100 ti khoai chién. S tién

16n nhat ma cau lac bo ¢ thé nhan dugc sau khi ban hét hang bang bao nhiéu nghin déng?
= Loi giai

e

vTréloi: | 2 [ 1]5 ][0 |
Goi x, y an lugt 1a s8 thue don 1 va thie don 2 cau lac b 1am duoc, (x,y e N) .

S6 tién cau lac bo nhan duocla F (x ; y) =25x+40y (nghin dong).
Do cau lac b chi lam duoc khong qua 165 cdc nudce chanh nén ta c6 bat phuong trinh:
2x+3y <165.

Do cau lac b chi lam duoc khong qua 100 tai khoai chién nén ta c6 bat phuong trinh:
x+2y<100.
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2x+3y <165
Theo bai ra ta c6 hé phuwong trinh: {x +2y <100 .

x,y=0

Mién nghiém ctia hé 1a mién ti gide OABC véi O(0;0), A(0;50), B(30;35), C(82,5;0).
Ta c6: F(0;0)=0, F(0;50)=2000, F(30;35)=2150 va F(82,5;0)=2062,5.
Vay s6 tién 16n nhat cau lac bd nhan dwgc 1a 2150 nghin dong
» Cau 6. D€ dat duwgc mot vat trang tri trén mat ban, nguoi ta thiét ké€ mot chan d€ nhw sau. Lay
mot khdi gb c6 dang khoi chép cut i giac déu véi d dai hai canh ddy lan lwot bang
7,4 cm va 10,4 cm, bé day cua khéi gb bang 1,5 cm. Sau d6 khoét bé di mdt phan ctia
khéi gb sao cho phan d6 c6 dang vat thé H, & &6 H nhan duoc bang cach cat khdi cau

ban kinh 5,6 cm bdi mot mat ph::fmg cit ma mat cit 12 hinh tron ban kinh 3,5 cm (xem
hinh ve).

Yy

_

T.4dem

~——— ———

10,1 em

Thé tich ctia khdi chan dé bang bao nhiéu centimét khdi (khdng lam tron két qua cdc phép
tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin muroi)?

= Loi giai

vTréloi: | 9 | 5|, ]3|
» CACH 1:

Thé tich khéi gd la V, = %.1,5.(10, 42 1\]10,427,47 + 7,47 ) :

Phuong trinh duong tron tam O ban kinh R=5,6 la: x* +y° =5,6° = y* =5,6° —x°.

Ta cé: OH:W:#

5,6
Thé tich chém caula V, =m. [ (5,6°—x°)dx.
7439

10
Vay thé tich cua chan dé€'la
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5,6
V=V1—VH=%.1,5.(10,42+\/10,42.7,42 +7,42)—7r. [ (56°—x*)dx=~95,3

739

10

= CACH 2:
Thé tich khéigd 1a V, = %.1,5.(10, 4% + \/10, 427,47 + 7,42) .

Ta c6: OH = /5,62 ~3,5% = % suy ra chiéu cao ctia chom cau (H) la h= 5,6——7\1/5E .

5,6 %9
Thé tich chom caula V, =.| 5, 6—£ 56— 10 |
10 3
Vay thé tich cua chan d€'la
5,6 %9
V=V,-V, = %.1,5.(10,42 +410,42.7,4° +7,42) (5 6—£J Tlo ~95,3
Hét
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B&IAO DUC & PAO TAO KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025
PE THI CHINH THUC MON T\OAN
MA DE 104

Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phit dé

(a) X (a) X (a) X (a) X
(b) X (b) X (b) X (b) X
(c) X (c) X (c) X (c) X
(d) X (d) X (d) X (d) X

2 , 5 5 9 4 , 7 1 3 4 7

PHAN LOI GIAI CHI TIET

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

hiém
Cho cép s8 cong (u, ) voi u, =2 va cong sai d =3. Gia tri ctia u, bang
A. 14 B. 17 C.15 D. 12

= Loi giai

Chon A
Taco: u,=u +4d=2+4.3=14
Trong mat phrfmg voi hé toa do Oxy, dién tich S ctia hinh phémg gi6i han boi d6 thi ham
s y=2x+1, truc hoanh va hai deong thing x =1, x =2 duogc xac dinh bang cong thizc

2 2 2 2
A.S=[(2r+1) dr. B.S=r[(2r+1) dr. C. S=[(2x+1)dx. D.S=r[(2r+1)dx.
1 1 1 1

= Loi gidi
Chon C

Dién tich can tim 1a: S= '2H2x+1‘dx = _2[(2x +1)dx vi 2x+1>0, Vxe [1; 2]
1 1

Cho khdi chép O.ABC 6 OA vudng gdc voi mit phang (ABC), tam gidc ABC vudng tai
A va OA=2; AB=3; AC =6. Thé tich hinh chép O.ABC bang
A. 36. B. 36. C.6. D. 18.
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» Cau 5.

» Cau 6.
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= Loi giai
0
A C
B
1 11 1 l

Thé tich hinh chép O.ABC la: V = §.S OA= 3% AB.AC.OA = 33 .2.3.6=6

AABC
Trong khong gian Oxyz; cho mat phang (P) :2x—4y+3z-9=0. Vectonao sau day la mot
vec to phap tuyén cia mat phang (P) ?
A. 7, =(2,-4;3). B. i, =(-2;4,3).  C.ii,=(243). D. 7, =(2;4;-3).

= Loi giai
Chon A
Mit phang (P) c6 phuong trinh 2x—-4y+3z-9=0 nénnhan 7, = (2; —4; 3) lam mot vec

to phap tuyén
Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD (xem hinh dwéi). Goi O la giao diém cua AC va BD
. Phat biéu nao sau day la dung?

—_— —— —  —— &

A. SA+SB+SC+SD=0.

_— — — —

C. SA+SB+SC+SD = 450. D. SA+SB+SC+SD=S0.
= Loi giai

—_— — — —  — — @ — @ — @ — — @ —

SA+SB+SC+SD= SO+OA+SO+OB+SO+OC+SO+OD
- 4SO+(OA+OC)+(OB+OD) =450

Mot nguoi chia thoi lwong (don vi: gidy) thiec hién cac cudc goi dién thoai ctia minh trong
mot tuan thanh sdu nhom va 1ap bang tan sd ghép nhém nhu sau.

Nhém [0;30) | [30;60) | [60;90) | [90;120) | [120;150) | [150;180)
Tén s6 10 11 8 6 4 1

Tt phan vi thit ba Q, (don vi: gidy) ctia mau s6 liéu ghép nhém trén bang
A. 100. B. 95. C. 90. D. 105.
= Loi giai

Chon B
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3.40

== —(10+11+8)
Nhom chira tt phan vi Q, 1a [90;120). Vay Q, =90+ (120-90)=95
» Cau 7. Nghiém cua phuwong trinh 2 =8 la
A.x:E. B.x:E. C. x=1. D. x=3.
2 2
= Loi giai
Chon C
Tacd 2% =82"" =2 o 2x+1=3 < x=1.
» Cau 8. Choham 6 y = ax+Z ,(ac #0,ad—bc # O) c6 bang bién thién nhu duwdi day
cx +
T |—o¢ —2 +0o0
Y - -
! 1\ b
Puong tiém can ding cua d6 thi ham s6 da cho c6 phuong trinh 1a
A y=-2. B. x=1. C.y=1 D. x=-2.
= Loi giai
Chon D

Dua vao BBT, tiém can diing ctia @6 thi ham s8 1a duong thang x
» Cau 9. Tap nghiém ctia phuong trinh sinx =1 la

=-2.

A.S:{g+kwlkez}. E.S:{%+k2wlke2}.
C.S={k7r|keZ}. D.S={k27r|keZ}.

= Loi giai
Chon B

Ta co sinx=1@x=%+k27r;keZ.

» Cau 10.Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ (xem hinh v&). Duong thang B'C’ song song véi mit phang

nao sau day?
AI

N

B C’
RBl= ZJ

A. (ABC). B. (ABC). C. (ABC).

= Loi giai

'
1
!
i

PEN

Chon A

Do ABC.A'B'C’ lalang tru nén t¢ gidc BCC'B’ 1a hinh binh hanh,
B'C'|| BC

Nén ta c6 {BC =(ABC)=> B'C'||(ABC).
B'¢(ABC)
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ong khong gian véi hé toa do0 Oxyz, mat phéng di qua gdc toa do va nhan vecto
n= (—1; 0; 3) lam mét vecto phap tuyén c6 phuong trinh tong quat 1a
A. —x+3z=0. B. -x+3y=0. C. —x-3z=0. D. —y+3z=0.

= Loi giai
Chon A
Mat phéng di qua goc toa do O(O; 0; O) va nhan vecto 7 = (—1; 0; 3) lam mot vecto phap
tuyén c6 phuong trinh téng quat la —1(x—0)+0(y - O) + 3(z - O) =0 —x+3z=0.

» Cau 12.Ho nguyén ham cua ham s f (x) =sinx+cosx la

A. cosx+sinx+C. B. cosx—sinx+C.

C. —cosx—sinx+C. D. —cosx+sinx+C.
= Loi giai

Chon D

Ta co jf(x)dx:j(sinx+cosx)dx =—cosx+sinx+C.

B. Cdu hoi — Tra loi diing
» Cau 1. Cho ham sd f(x) =x° —3x+91. Khi d¢:
M¢énh dé Pung | Sai

(a) | Ham s6 da cho c6 dao ham 1a f(x)=3x" -3

(b) | Phwong trinh f ’(x) =0 co tap nghiém la S= {1}

(o) | f(1)=89
(d) | Gia tri nhé nhat cia ham s6 f (x) trén doan [—2; 2] bang 89

= Loi giai

(a) Ham s6'di cho cd dao ham la f’(x) =3x*-3.

Taco: f(x)=x"-3x+91 suyra f'(x)=3x"-3.
» Chon DUNG.

(b) Phuong trinh f'(x)=0 c6 tap nghiém la S={1}.

Ta co: f’(x)=0<:>3x2—3:0<:>x:ir1.
Phuwong trinh f ’(x) =0 coé tap nghiém la S= {—1,' 1} .
» Chon SAI

(© f(1)=89.

Vi f(x)=x*-3x+91 nén f(1)=1°-3.1+91=89.
» Chon PUNG.

(d) Gid tri nhé nhdt ciia ham 6 f (x)trén dogn [ 2;2 | bing 89.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

x=1e(-2;2)

x=-1e(-2;2)

Khi d6: f(2)=93; f(-2)=89; f(1)=89; f(-1)=93

Gia tri nho nhat cia ham s f (x) trén doan [—2; 2] b:?mg 89.

Tacd: f'(x)=03x*-3=0<
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hon DUNG.

> Cau 2. MO0 hinh toan hoc sau day duoc st dung trong quan sat chuyén dong ctia mot vat. Trong
khong gian cho hé toa do0 Oxyz co ;,?,% lan lwot la cac vecto don vi trén cac truc
Ox,0y,0z va do dai cua mdi vecto don vi bf”mg 1 mét. Cho hai diém A va B, trong do
diém A c6 toa do la (7; 7;0). Mot vat (coi nhw la mot hat) chuyén dong théng vdi toc do
phu thudc thoi gian t (giay) theo cong thitc v(t) = Gt +300 (m/giay), trong d6 ( 1a hang
s0 duong va 0<t<6. O thoi diém ban dau (t =0), véat di qua A voi tSc d6 300 (m/giay)
va hudng t6i B. Sau 2 giay ké tir thoi diém ban dau, vat di duvoc quang duong 606 mét.
Goi i = (a,' b;c) la vecto cung huéng véi AB. Biét rang ‘ii‘ =1 va goc gitra vecto i va cac
vecto ?,7,% c6 s6 do tuong ting bang 60°, 60°, 45°. Khi do:

M¢énh dé Pung | Sai

(a) | a=cos60°

x=7 y-—17

(b) | Phuong trinh duong thang AB 1a 1 1 g

(c) | B=3
Gia str sau 5 gidy ké tir thoi diém ban dau, vat dén diém B(xB Yy ;ZB)

.Khi d6 x, > 776

(d)

= Loi giai
(a) a=cos60°.
Theo gia thiét ta c6: goc gilta vecto ii va cac vecto i,j,k cd s§ do tuong tng bang

60°, 60°, 45° nén u = (cos 60°; cos60°; cos 45°) = a=cos60°.

» Chon DUNG.
(b) Phuong trinh dwong thing AB la x17 = yTJ zg .
Duong thang AB di qua A(?; 7; O) va cé VICP 1 = (%;%; %} = %(1;1; \/E) nén cé phuong
y—7

Z A .
=—=.Suy ra cau b sai.

12

trinh chinh téc dang xT_Y =

» Chon SAL

(c) B=3.

Sau 2 giay vat di duoc 606 mét
2

g

2 2
Nén [ov(t)dt =606 < [(8t+300)dt =606 < [§+300tj =606 <> 2/3+600 =606 < 3 =3
0 0

0

» Chon DUNG.
(d) Gid swr sau 5 gidy ké'tir thoi diém ban diu, vt dén diém B(xB;yB;zB). Khi d6 x, >776.
5

5
Quang duong vat di duogc sau 5 giay la Iv(t)dt = j(3t + 300)dt =1537,5 (mét).
0

0
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ia st B(7+57+12t) € AB.

Theo gia thiét ta c0 AB=1537,5<> \t* +1° +2t* =1537,5<> t =768, 75= x, = 775,75.

» Chon SAL

» Cau 3. Mot phan mém nhan dang tin nhin quang cdo trén dién thoai di dong b.%mg cach dya theo
tlr khoa d€ danh dau mot 8 tin nhan dwoc glri dén. Qua mot thoi gian dai stt dung, ngudi
ta thdy rang trong s6 tat ca tin nhan gtri dén, c6 15% sd tin nhan bi danh ddu. Trong s8 cac
tin nhan bi danh d&u, c6 10% s& tin nhan khong phai la quang céo. Trong s& cac tin nhin
khong bi danh dau, c6 15% s tin nhén la quang cao.
Chon ngﬁu nhién mdt tin nhin dwoc gui dén dién thoai. Khi dé:

M¢énh dé Pung | Sai

(a) | Xac suat dé tin nhan d6 khong bi danh ddu bang 0,85

X4c suat dé tin nhan d6 khong phai la quang céo, biét rang né khong

(b) bi danh dau, béng 0,8

() | X4c suat dé tin nhan d6 khong phai 1a quang cdo bang 0,75

@ X4c suat dé tin nhan d6 khong bi danh dau, biét rang né khong phai

la quang cdo, nho hon 0,95
= Loi giai
Goi A: “Tin nhin dwoc chon bi dinh ddu”.
Va B: “Tin nhin dwoc chon la quing cdo”.
Tacé P(A)=0,15 va P(B1A)=0,1
Trong s6 cac tin nhan khong bi danh d&u, c6 15% s tin nhén la quang cao
= P(BIA)=0,15
(a) Xdc sudt dé'tin nhdn dé khong bj danh ddu bing 0,85.
Xac sudt dé tin nhdn do khong bi danh ddu la P(A)=1-P(A)=1-0,15=0,85.

» Chon DUNG.
(b) Xdc sudt dé'tin nhin d6 khong phdi la qudng cdo, biét rang né khong bi dénh déu, bang 0,8.
X4c suat dé tin nhan d6 khong phai la quang cao, biét rang né khong bi danh dau la
P(BIA)=1-P(BIA)=1-0,15-0,85

» Chon SAI
(c) Xdc sudt dé'tin nhdn dé khong phdi la qudng cdo bang 0,75.
X4c suat dé tin nhan d6 khong phai la quang céo la
P(B)=P(BIA).P(A)+P(BIA).P(A)=0,1.0,15+0,85.0,85=0,7375

» Chon SAL
(d) Xdc sudt dé'tin nhdn dé khong bi danh ddu, biét rang né khong phdi la qudng cdo, nhé hon 0,95.
X4c suat dé tin nhan d6 khong bi danh dau, biét rang n6 khong phai la quang céo la

P(BIA).P(A) _0,85.0,85 _ 289

p(g) 0,7375 295 >0,95

P(Z | E) =
» Chon SAI
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o1 voi nganh nudi trong thuy san, viéc ki€ém soat luong thudc ton dw trong nuwdce la mot
nhiém vu quan trong nham dap t¢ng cac tiéu chuan an toan vé moi truong. Khi nghién
cttu mot loai thudc tri bénh trong nuoi trong thuy san, nguoi ta st dung thudc d6 mot lan
va theo ddi nong d¢ thudc ton du trong nuwdce ké tir ltic st dung thude. Két qua cho thdy
nong do thudc y(t) (don vi: mg/lit) ton dw trong nudc tai thoi diém ¢ ngay (t > O) ké tte

lac st dung thudc, thdéa man y(t) >0 va y'(t) = k.y(t) (t > 0), trong do k la hz‘“mg sO khac
khong. Do nong d6 thudc ton dw trong nwdc tai cac thoi diém t=6 (ngay); =12 (ngay)

nhan duoc két qua Ian luot 1a 2 mg/lit; 1 mg/lit. Cho biét y(t)=e™) (+20). Kni dé:

Ménh dé bang | Sai
(@) g(t) =kt+C (t= O) véi C 1a mot hing sd x4c dinh
In2
b) | k=—1%
(b) 5
(c) | C=4In2

Nong d¢ thudce ton du trong nuede tai thoi diém ¢ =21 (ngay) ké ti

(d) lic st dung thudce 16n hon 0,4 mg/lit

= Loi giai
(@) g(t)=kt+C (t=0) vdi C lamdt hing s6'xdc dinh.
y(t)= ) = y'(t)= eg(t).g’(t) =¢'(t)y(t)
Ma y’(t) = k.y(t) nén suy ra g'(t) =k.
Do d6 g(t) =kt+C (t > 0) véi C la mot héng sO xac dinh.
» Chon DUNG.
In2

(b) k——?

Ta c6: y(6)22c> PO g(6)21n2<:> 6k+C=ln2© k__ln?Z
y(2)=17 e o1 |g(12)=0  |12k+C=0 T |._,. ",

» Chon DUNG.
(c) C=4In2.

Theo ménh dé (b)

» Chon SAL
(d) Nong dg thudc ton dw trong nwdc tai thoi diém t =21 (ngay) ké'tir liic sir dung thudc 16n hon
0,4 mg/lit.

(t) —EH—Zan

Ta co: y(t)=e"" =e

Nong d¢ thudc ton du trong nudc tai thoi diém t =21 (ngay) ké ti ltic st dung thudc la:

_In 21+21n2

y(21)=e ¢~ ~0,35<0,4.
» Chon SAL

C. Cau hoi — Tra loi ngan

nhau. Ban An x€p hét tam quyén sach ndi trén vao bon ngan do6 sao cho moi

» Cau 1. C6bon ngan (trong mot gia d€ sach) dwoc danh s6 thir twe 1, 2, 3, 4 va tam quyen sach khac
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at mot quyén sach va cac quyén sach duoc xép thang ding thanh mot hang ngang voéi
gdy sach quay ra ngoai @ moi ngan. Khi da xép xong tdm quyén sach, hai cach xép cta
ban An duoc goi la giong nhau néu chung thoa man dong thoi hai diéu kién sau day:

= Vi tiing ngan, sd lwong quyén sach & ngan do6 la nhu nhau trong ca hai cach xép.

®» V6i tling ngan, thi ty tie trai sang phai ctia cac quyén sach dwoc xép la nhu nhau trong
ca hai cach xép.

Goi T 1a s6 cach xép d6i mot khac nhau ctia ban An. Gia tri cua 4i00 bf“mg bao nhiéu?

w Loi gidi

v Tréloi: | 3|5 |2 8]
S6 cach xép 8 quyén sach thanh mot hang ngang cé 8! cach.

Khi xé€p 8 quyén sach thanh mot hang ngang thi ¢6 7 vi tri & gitta 2 quyén sach ké nhau.
Sdch 1 j Sich2 | Sich3 | Sdch4 | Sdich5 | Sich6 | Sich7 | Sich8
Khi d6 ta chon 3 trong 7 vi tri nam gitta d6 d€ dat vach ngan (3 vach ngan chia 8 quyén
thanh 4 nhdm sach, mdi nhém c6 it nhat 1 quyén, theo thit twe d6 ta d€ vao 4 ngén sach) c6

C? cach.

Suy ra c6 T =8!.C3 cach sap x&p khac nhau ctia ban An. Vay % =3528.

D€ gay quy tr thién, cau lac bo thién nguyén cua mét truong THPT t6 chire hoat dong

ban hang v6i hai mat hang la nwdce chanh va khoai chién. Cau lac bo thiét ké hai thye don.

Thuc don 1 ¢6 gia 35 nghin dong, bao gom hai c6c nwdc chanh va mot tai khoai chién.

Thuc don 2 ¢6 gia 60 nghin dong, bao gom ba cdc nudc chanh va hai tai khoai chién. Biét

rang cau lac bo chilam duoc khéng qua 165 cSc nudc chanh va 100 tti khoai chién. S8 tién

16n nhat ma cau lac bo ¢ thé nhan dugc sau khi ban hét hang bang bao nhiéu nghin dong?
= Loi giai

vTréloi: | 31|50 ]
Goi x, y lan luot 1a s8 thue don 1 va thye don 2 cau lac b 1am duoc, (x,y e N) .

S0 tién cau lac bo nhan duocla F (x ; y) =35x+60y (nghin dong).

2x+3y <165
Theo bai ra ta c6 hé phuwong trinh: < x + 2y <100 (I )
x,y=0

C
18] 82,‘5\ 100

Mién nghiém cua hé (I ) la mién t& giac OABC voi
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0(0;0), A(0;50), B(30;35), C(82,5;0).
Khi d6: F(0)=0, F(A)=3000, F(B)=3150 va F(C)=2887,5.
Vay s0 tién 16n nhat cau lac bo nhan dwgc 1a 3150 nghin dong

» Cau 3. Ban Nam tham gia cudc thi giai mot mat thw. Theo quy tac cua
cuoc thi, nguoi choi can chon ra sau s6 tu tap

S =1{41;42;43;44;45;46;47;48;49} va xép mdi s6 vao diing mot / \
vitritrongsauvitri A,B,C,M,N, P nhu hinh bén sao cho moi M p

vi tri chi dwgc x€p mdt s6. Mat thu sé duoc giai néu cac bo ba

s0 xuat hién 6 nhiing b ba vi tri (A,M,B);(B,N,C);(C,P,A) / \
tao thanh cac cdp s0 cong theo thit tw d6. Ban Nam chon nggu B —N — C
nhién sau s6 trong tdp S va xép ngau nhién vao cac vi tri duoc

yéu cau. Goi xac suat d€ ban Nam giai dwgc mat thu ¢ lan chon va xép d6 la a. Gia tri cua

4 bang bao nhiéu?
a

= Loi giai

v Traloi: | 50| 4] 0|
S8 phén tir ciia khong gian mau la n(Q) = A; =60480.

Vi mét thu sé duoc giai néu cac bd ba s6 xuat hién 6 nhiing b ba vi tri (A, M, B) ;

(B, N,C); (C, P,A) tao thanh cac cap sO cong theo tha tu do

A+B=2M
=<B+C=2N = A+B+C=M+N+P
C+A=2P

Ta c6 cac truong hop sau:

A1+43+47=42+44+45 41+43+49=42+45+46
41+45+47=43+44+46 43+45+49=44+46+47
43+47+49=45+46+48 42+44+48=43+45+46
42+46+48=44+45+47 41+47+49=44+45+48

S6 cach x8p cacbd s6 A, B, C thdéa man 6 moi truong hop la 3! cach.
Ung v6i mdi cach xép bd s8 A, B, C ¢6 duy nhat mot cach xép bo M, N, P.
Do d6, s6 cach xép cac b (A, M, B); (B, N,C); (C, P,A) tao thanh cac cap s6 cdng theo

th tie do la 3!.8
|
Xac sudt Nam giai dwgc mat thw la: a = 3—? 1 = 4 = 3 =5040
A, 1260 a1
1260
» Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng véi AB=6. Biét rang hinh chiéu
vudng goéc ctia S 1én mat phang (ABCD) latrong tam H ctatam gidc ABC va SH = 32
. Khoang cach gitra hai duong thang AC va SD bang bao nhiéu? (Khong lam tron két qud
cdc phép tinh trung gian, chi lam tron két qua cudi cung dén hang phin tram)
= Loi gidi

vTréloi: | 2|, | 5] 5]
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» Cau 5.

DE THI TOT NGHIEP TRUNG HOC PHO THONG — NAM 2025

Goi E la trung diém cua BC, O la giao diém cua AC va BD.
Ta c6 AE cit BO tai trong tam H .

_[ACLBD

{ACLSH

Tir O ké OK L. SD = OK =d(AC,SD)
Xét hinh vudéng ABCD c6 AB=6, ta dé dang tinh duwoc BD = 62 = BO=3J2=0D.
Do H la trong tim A ABC nén BH:%BO=2\/§:>DH=4\/§.

= AC L(SBD)= AC LSD.

Xét ASDH vudng tai H, ta c6: SD* =SH? + DH? =18+32=40=>SD =52 .

oD SD 32 \/’_i

Ta dé dang thdy AODK ~ ASDH = OK——OD——
a dé dang thay oK~ SH s

b€ ddt duoc mot vat trang tri trén mat ban, nguoi ta thiét k€ mot chan dé€ nhu sau. Lay
mot khdi gb c6 dang khoi chép cut tit giac déu véi do dai hai canh ddy lan lwot bang
7,4 cm va 10,4 cm, bé day cta khéi gb bang 1,5 cm. Sau d6 khoét bo di mot phan cta
khoi gS sao cho phan dé c6 dang vat thé H, 6 d6 H nhan duoc b@fmg cach cit khoi cau
ban kinh 5,5 cm bdi mot mat phéng cit ma mét cit 1a hinh tron ban kinh 3,5 cm (xem
hinh dudi).

~ 2,55

Y

10,4 em
Thé tich ctia khdi chan dé& bang bao nhiéu centimét khdi (khong lam tron két qud cic phép
tinh trung gian, chi lam tron két qud cudi cung dén hang phin muwoi)?
= Loi gidi

vTraloi: |9 ] a ], ] 7]
Thé tich khoi chan dé chua khoét la:

h 15 5997
V.= (B+B,+|BB, )=~ (10 4 4+7,42 110,427, 42) - o’
Goi (C ) la duong tron 16n ndm trong mat phang Oxy.
Khi d6, (C):x*+y? =5,5" = y* =55 —x°.
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an kinh mat cat bang 3,5 cm suy ra mat cat cat truc Ox tai x=+/5,5"-3,5° = N2,

5,5 5,5
Thé tich cua khoi chom cau: V, = I y’dx=m I (5,52 -x° )dx ~ 25,235 cm®.
W2 32

Vay thé tich khoi chan d€'la: V=V, -V, = % —25,235~94,7 cm®.

» Cau 6. Néu mot doanh nghiép san xuat x san pham trong mot thang (x eN;1<x< 4500) thi

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

doanh thu nhan duwoc khi ban hét s6 san pham 1a F (x) =-0,01x* +450x (nghin dong),

trong khi chi phi san xuét binh quan cho mdi san phdm la G(x) = 30000 | 54 (nghin dong).
X

Gia st s6 san pham san xuat ra luén duoc ban hét. Trong mot thang, doanh nghiép do6 can
san xudt it nhat bao nhiéu san phdm d€ loi nhuén thu dwoc 16n hon 100 triéu dong?
= Loi giai

vTraloi: | 1|3 | 4] 7|

Loi nhuén thu dugc trong mot thang khi doanh nghiép san xuat x san pham la:

30000
x

L(x)=-0,01x* +450x —x( + 340} =—0,01x” +110x —30000

Theo dé bai, ta c6 bit phwong trinh: L (x)>100000 <> —0,01x* +110x —130000 >0

& x? —11000x +13000000 < 0 <= 5500 —500+/69 < x < 5500+500~/69

1347 <x<9653 (do xeN')

Két hgp voi diéu kién dé bai, doanh nghiép can san xuat it nhat 1347 san pham.
Hét




